Szakkori feldolgozas 2016/17. 11-12.0.

Terjedelmesebb szakkori témak:

0. Tablazatkitoltés +1 szamokkal (cikk
tavalyrol)

I. Vegyes versenyfeladatok

—régebbi AD, OKTV

— Kenguru versenyfeladatok

— Paros versenyek (jaték)

I1. A Nesbitt-egyenl6tlenség és kornyéke

— Nevezetes egyenl6tlenségek

1. Kiilfoldi kézépiskolai versenyfeladatok

— Kiilfoldi kozépiskolai geometria-
versenyfeladatok

IV. Osszegek eléallitasa (cikk)

V. Diofantoszi egyenletek

V1. Miért nem lehet ... — tipust feladatok
— Roka Sandor: Miért nem lehet ... 1,2, 3
VII. Szinezéses rekurziok (cikk)

VIII. Polya-tétele (alakzatok szinezése €s
egybevagosag)

IX. Valoszinliségszamitasi jatékok

— Markov-lancok (valdsziniiség)

— Markov-lancok (varhato6 érték)

X. A Kardos-Montagh-verseny feladatai
XI. Negativ alapt szamrendszerek

XI1. Gombi geometria

— gbmbi tavolsag szamitasa elemi uton
— Rabai Imre: Gombharomszdgtan (cikk)
XI111. Mi a hiba? — hibakeresés

XIV. Térbeli analitikus geometria

XV. Logikai jatékok

1. 1/1. Egy konyv lapjait megszamoztuk 1-
gyel kezdve 1986-tal bezarolag. Hanyszor
fordul el a szdmozésban az 1-es szamjegy?

2. 1/2. Haegy a oldalu négyzetet
parhuzamosan vetitlink az egyik oldalaval
parhuzamos e egyenesre, akkor a vetiilet 3a

hosszlisagu szakasz lesz. (Sikidom egyenesre
valo vetiiletét azok a pontok alkotjak,
amelyeket a sikidom Osszes pontjan at huizott,
egy adott irannyal parhuzamos egyenesek
metszenek ki az adott egyenesbol.) Mekkora
szoget zarnak be a vetitosugarak az

e egyenessel?

3. 1/3. Hatarozzuk meg azokat az

a,,a,, ..., a,, pozitiv egész szamokat, amelyek
kielégitik a 3* +3% +...+3% =6558
egyenldséget!

M1: frontalis mo.
M2: 3-as szdmrendszer

4. Szémrendszerek konverzidja (2 iranyban)

5. 1/4. Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges
a,b, c egész szamok esetén az
abc(a® —b? Jb? —c? )¢ —a?)

szorzat oszthatd 80-nal!

6. 1/5. Oldjuk meg az egész szamok
halmazén a kovetkezd egyenletrendszert:
x> +y*+2° =378
X+y+z2=0

7. Horner-algoritmus

— a helyettesitési érték kiszamitasara
— (szamrendszer konverzio)

(Mj: polinomok osztasa)

8. x*-3xy-8x+y+3=0; x,yeZ

Mj: diof. egyenletek megoldasi modszerei:

— vegyes paraméterezés (diszkriminans)

— szorzatta alakitds csoportositassal

— szorzattd alakitas egyiitthatok egyeztetésével
— fiiggvénytani megoldas (valtozo kifejezése)

9. xX*+4x+5=y*; x,yeZ
M1: kozrefogas
M2: nevezetes azonossag

Mj: kozrefogas (négyzetszamok)

10. Bbe: a + b + ¢ 2§; a,bc>
b+c c+a a+b 2
0

M1: kiegészités, hatvanykozepek




M2: szimmetrizaciod, reciprok-egyn.
M3: frontalis megoldas (rendezési tétel)
M4: S =a+ b+ c, fliggvények (Jensen-egyn.)

Mj: rendezési tétel
Mj: Jensen-egyenlStlenség

11. Horner-algoritmus — polinomok osztasa

12. ABCA,a,b,ceZ"; r=1;a,b,c=?
Mj: szimmetrizacio
Mj: szimmetria megbontasa

13. 2/13. Németorszag, 1999, 1. fordulo
100 majom kozott kiosztottunk 1600
kokuszdiot (lehetséges, hogy néhany majom
egyet sem kapott). Bizonyitsuk be, hogy a
kiosztastol fliggetleniil mindig lesz négy
majom, akik ugyanannyi kokuszdiot kaptak.

14. 2/14. Spanyolorszag, 2002, donté

Egy szabalyos 6n + 1-csticst sokszog cslcsait
pirossal ¢s kékkel kiszineztiik. Bizonyitsuk be,
hogy az egyszinii csucsokkal rendelkezd
egyenld szari haromszogek szama a
szinezéstol fiiggetlen (tehat csak a piros és kék
csucsok szamatol fligg).

15. A Cauchy-Schwarz-Bunyakovszki-
egyenldtlenség

16. 1/7. Ha a 3x* —2x+5 polinomban az x
helyébe egy masik polinomot helyettesitiink,
akkor a 12x* +56x° +70 polinomot kapjuk.
Mennyi az x helyébe helyettesitett polinom
egyiitthatoinak dsszege?

M1: egyiitthatok egyeztetése

M2: p(1) helyettesitési érték

17. 1/8. Allapitsuk meg az

f(x)=va?+x? ++/(b—x)’ +c? fliggvény

minimumat, ha a,b,c adott pozitiv valds
szamok!

M1: geometriai elv

M2: vektorok

M3: derivalas

18. 1/9. Oldjuk meg az alabbi egyenletet a
pozitiv egész szamok halmazan!
XYZ+XZ+YyZ—Xy—X—Yy+2=1986

19. 1/10. Oldjuk meg az alabbi egyenletet a

pozitiv szdmok korében: X+ 1 =—y>+6y—7.
X

20. Egy régi altalanos iskolas feladatban
egymas mellé irunk 6 darab 2-est, és a 2-esek
kozé irt négy alapmiiveleti jel, valamint a
zarojelek felhasznalasaval rendre el6 kell
allitani az 1, 2, ..., 10-es Osszeget.

Bbe, hogy minden céldsszeg eldallithato; sot
minden eldallitas megvalosithato a 2 helyett a
csupa 3, csupa 4, ... , csupa 9 kezddszdmok
esetén is! (Ez 8 kiilonbozo feladat!)

Mj: Alt. 12x12-ig

21. 10 db 2-essel az 1-100 6sszegek
eloallitasa

22.
23. ABCA,a,b,ce Z*; k=t;a,b,c=?
24. A rendezési tétel

25. 2/15. Litvania, 2001. oktéber

A 6x6-0s sakktablat 18 darab 2x1-es
dominoval fedtiik le (hézagmentesen és
atfedés nélkiil). Bizonyitsuk be, hogy a
mezOket elvalaszto fliggbleges vagy vizszintes
vonalak kozott van olyan, amelyik egyetlen
dominot sem metsz el.

26. 2/16. Bulgaria, 1994

Adott 33 természetes szdm, amelyek
primosztoia 2, 3,5, 7, 11 szamok koziil
keriilnek ki. Bizonyitsuk be, hogy
kivalaszthato koziiliik két olyan szam, amelyek
szorzata négyzetszam.

27. B27

28. B25

29. P3/G4

30. G8

31. G10

32. elemi szimmetrikus polinomok
33. G2 megoldasai

34. szeloszakaszok tétele

35. szabalyos 8-sz0g szinezése 3 szinnel
36. 8 hosszl sorozat szinezése 2 szinnel
37. Nesbitt-egyn. altalanositasa 4 tagra



38. 0Osszegek eldallitasa 10 darab 7-essel
39. rekurziok alapjai

40. gulaL=17;¢=7

41. négyzetszam ¢és kobszam végzodése ua.
42. P3/sz0gszamolas

43. Adott a derékszogl triéder harom lapjanak
a tertilete — V = ?

44, G3

45. Gll/a

46. Gl1/b

47. G1l/c

48. 48 a) szamrendszerek

VII. Szinezéses rekurziok altalanos targyalasa

VIII. Polya-tétele (alakzatok szinezése és
egybevagosag)

A Kardos-Montagh-verseny feladatainak
megbeszélése

Marciusi feladatsor (Szakkori anyag 17_03)
XI. Negativ alapu szamrendszerek

XIl. Gombi geometria
— gbmbi tavolsag szamitasa elemi iton

— Rébai Imre: Gombharomszdgtan (cikk)

IX. Valoszinliségszamitasi jatékok



