KdMaL C-gyakorlatok 345 — 929

C.345. Az esHzések miatt pincénk megtelt vizzel. A viz elth\adéra beallitottak harom szivattyut.
Egyedil az els szivattylval 3 6ra alatt lehetne a vizet kiemealipincélél, a masodikkal 4 6ra, a
harmadikkal 6 6ra alatt. A harom gép 30 perces gyinunkaja utan a masodik gép elromlott. A
maradék vizet az él®s a harmadik géppel szivattylztak ki. Osszesemynésbe telt a viz
eltavolitasa?

C.346. Hatarozzuk meg azokaipeésq ikerprimszamokat, amelyekpd — pq + of is prim. (Ap ésq
primszamok ikerprimek, hp+q| = 2.)

atmerd egyenes szakasz mentén 6sszehajtunk. Legalabloraekk atfedett tertilet?

C.348. Egy tetraéder egyik csucsabdl kiindulo élek egymagronként métegesek. Az élek
hossza 9 cm, 12 cm, 16 cm. Mekkora a tetraédergsk@sabdl kiindul6 testmagassaga?

C.349. Balint egy kdnyvet olvas. A kbnyvben az oldalakrepzasa 5-tel keddik és 155-tel és
véget. Hanyadik oldalon jar Balint, ha az azt mézgfebldalszamok 6sszege éppen eg§enl|
rakovetkes oldalszamok 6sszegével?

C.350. Adott a kdvetked f fliggvény:Ds := {XOR | x> 1}; f(X)=x-vVx* - X.
lgazoljuk, hogyf monoton csokkeh Felveszi-e a figgvény a 0,505 értéket?

C.351. Egy egyert) szarl haromszog alapaa szarak altal bezart szadgEgy masik egyeil
szarl haromszog szaemhosszusaguak, az altaluk bezart sz6g ugyancddiyen o esetén lesz az
utdbbi haromszog terllete a fele adzéhek?

C.352. Legfeljebb milyen magas lehet az a 2 cm atijiénenger, amelyet ugy akarunk elhelyezni
egy 10 cm & kockaban, hogy tengelye a kocka egyik testatkggeén?

C.353. A mézeskalacskeéssiBonifac mester szeretett volna minél tobb gyerne&lkiromet

szerezni, ezért — ha ébren volt — allandoan teydleztett. Ha keveset aludt, akkor aimosan ment a
munka. A tul sok alvastol is bagyadtnak érezte magadasul ilyenkor kevesebb ideje is maradt.
Rajott, hogy az oranként elkéséllalacsok mennyisége az alvas és az ébrerdatridmanak
szorzataval aranyos. Hany o6rat aludjon napontafBomester, hogy a leléelegtobb kalacsot

tudja elkésziteni?

C.354. A Hany olyan négyjedyszam van, amelyben a legnagyobb és a legkisebfijesgya k6zo6tt
legfeljebb ket a kilonbség? (A négyjetiyszam nem keddlhet 0-val.)

C.355. A sikbelix, y koordinata-rendszerben tekintsiik az origora szimkuws K alakzatot, és
tikrozzik az tengelyre. Az igy nyert alakzBt. Igazoljuk, hogy & ésK' alakzatok egyesitése
szimmetrikus ay tengelyre is.

C.356. Egy 4 cm atméiji, goémb alakd hagymat 2 mm vastag szeletekre vagtigkyszor
nagyobb a hagyma felszinénél a keletkezett 20tszgjgittes felllete?

C.357. Oldjuk meg a valés szamok halmazan a kovéilegpgenbtlenséget/x+6 > x—6.

C.358. Bizonyitsuk be, hogy harom egész szam negyedilahgtinak 6sszege pontosan akkor
oszthat6 7-tel, ha négyzeteik dsszege oszthath 7-te
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C.359. Ot négyszoghl 6sszeraktunk egy nagyobb négyszdget az abraadathodon. Bizonyitsuk
be, hogy ha az 6t négyszdg mindegyike harnégystdmr a bedlik dsszedllitott négyszog is az.

C.360. Tizennégy darab egységsugari gomboét ,gulaba” raktalklsé rétegbe 9-et, a kdzéips 4-
et, felllre 1-et. Hanyadrészeét toltik ki e gombdkak a szabalyos négyoldalu gulanak, amely a
gOmboket burkolja?

C.361. Kati idénként takarit, és ilyenkor 6ccse holmijat sem kintgppen Miki kartyanaptarait
akarta kihajitani, amikor az betoppant. Miki aztndta: ,,Naptaraim 10 egymast kéveéw sl
valok. Kbzonséges évben mindig talalok koztik glgatelyik hasznalhat6.™

— Az mas — valaszolta Kati, és a naptarak megmétedkiDe vajon biztosak lehetiink-e hasonlo
helyzetben, hogy naptéraink rendelkeznek a Mildl &@inlitett ebnyos tulajdonséaggal?

C.362. Keressiik meg mindazokat a legfeljebb négyjemdgyzetszamokat, amelyek egy kdbszam
masfélszeresével egyéhl

C.363. Egy haromszdg egyik oldala egységnyi, a rajtadekadgek hegyesszogek, amelyek
szinuszainak aranya 1:2. A haromszog tertleteMékkora a masik két oldal?

C.364. Egy azték piramis olyan szabalyos négyoldallu csgillka amelynek alapéle 81 m, oldaléle
65 m, fedéle 16 m hosszu. A turistak szamara olyan feljgmdteznek, amely az alaplap egyik
csucsanal keddlik, és a négy oldallapon végighaladva, mindvegigealetesen emelkedve a
fedslap csucsanal végdik. Mely pontokban kell érintenie a feljarénakadaléleket?

C.365. Két testvér 4 éves koratdl kezdve minden évbeniddimyvet kap szlletésnapjara,
ahanyadik évét éppen betdlti. Hany évesek a gykrekeikor sziletésnapjaikra kapott konyveik
szdma 6sszesen 1007?

C.366. Oldjuk meg a kdvetkézegyenletet a valés szamok halmazan:

1+ 24x -3x - 28/x = 0.

C.367. Egy szabalyos haromszog egyik chcspoA‘jA@; 2\/§). A haromszog sulypontja az
origéban van. Hatarozzuk meg a masik két csucgpmrdinatait!

C.368. Egy gobmb koré irt csonkakup térfogata a beirt gténfogatanak kétszerese. Hanyszorosa a
csonkakup alapkorének sugara astdit sugaranak?

C.369. A takarékbank pénztarosa egy betétesnek 50 Ft sgamu tobbszordsét kitev
pénzosszeget fizetett ki bankjegyekben. Ehhezadbgal5 bankjegy kellett volna. A betétes
azonban kérte, hogy a legnagyobb cimlet 1000 fositégyen. igy minimélisan 35 bankjegyre volt
szikség. Mekkora dsszeg kertilt kifizetésre?

C.370. Oldjuk meg a valos szamok kdrében a koveilagyenletet: logc = x, ahol a = x°%*,

C.371. Egy haromszdg csucsai — mint kozéppontok — kagtkesszink harom, egymast paronként
minden lehetséges maddon ésikidrt! (A kérok bellldl is érinthetik egymast.)

C.372. EgyR sugaru gémbre egy félgémb alaku ,,sapkat” (gombgét) helyeziink, amelynek
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sugaraR7. Hany szazalékkal nagyobb az igy kapott alakzatzfee a gémb felszinénél?



C.373. A boltos egy keresett arucikédbomegléw készletét jelenlegi aranak masfélszereséért
szeretné értékesiteni. Ennek érdekében ézetss aremelést tervez. Végrehajt egy bizonyos
aremelést, majd amikor a készlet kétharmadat dikelddnia, Ujabb, ugyanolyan aranya aremelésre
kerit sort. Ez az &r mindaddig érvényes, mig azzgészlet el nem fogy. Hany szazalékos
aremelésekkel érhetl a kivant cél?

C.374. Oldjuk meg azZL + V14— x = log,(x - 2) egyenbtlenséget a valés szamok halmazan.

C.375. Van-e olyan haromszog, amelynek terlletét az eggliicsahoz tartozé szégharmadoldk
egyenb részekre osztjak?

C.376. Egy henger alapja egységnyi sugaru kor. A heragagelyével 450s szbget bezaro sik a
henger palastjat ellipszisben metszi. Milyen gdesz ebbl az ellipsziskél, ha a henger paléstjaval
egyutt sikba teritjuk?

C.377. Harom munkas mindegyike 5 oranyi tilmunkat vallaihelynek soran villanykapcsoldkat
szereltek 6ssze. A munkaért kapott 4700Ft-on iélEnyeik aranydban osztoztak. Azéetsunkas
2000Ft-ot kapott, a masodik atlagosan 4 perc kdsizitett el egy kapcsolot, a harmadik 300Ft-tal
kevesebbet kapott, mint a masodik. Hany kapcsataiiétulmunkaban?

C.378. Oldjuk meg a kovetkéregyenletet a valés szamok halmazan:
\/Igzx+lgx2 +1+Ilgx+1=0.

C.379. Az a oldalu szabalyos haromszog koré irhato kor teiiket hanyadrészét fedik le a
haromszog csucsai korll rajzal? sugara korok?

C.380. Egy négyzetes oszlop testatloja az alaplapnakazdhosatlakoz6 atléjaval 4bs szoget zar
be. Mekkora szdgben hajlik a testatlo a tébbi (teggy) lapatlohoz?

C.381. Két testvér eladta a birkanyajat. Minden birkatyartallérért adtak, ahany birka a nyajban
eredetileg volt. A bevételen 10 talléronként osktaltak. Eészor az idsebb testvér kapott 10
tallért, azutan a fiatalabb, majd Gjra agsdbb és igy tovabb. Utoljara a fiatalabbnak mak d¢6a
nél kevesebb tallér jutott, ezért aBsebb neki adta a bicskajat, igy ugyanakkora beedtettek
szert. Hany tallért ér a bicska?

C.382. Az X* + XX + X, =0 méasodfokl egyenlet gyokai x,. Keressiik meg az 6sszes ilyen
méasodfoku egyenletet.

C.383. Az ABCszabalyos haromszdg csucsai egy, a haromszodaikfakw D ponttdl rendre 2,
3, 5 egységnyi tavolsagban vannak. Szamitsuk kranmszog oldalanak hosszat.

C.384. Adott a térben akegyenes, tovabba két kilonlédsk. Azf egyenest métegesen vetitjik a
sikokra. Milyen helyzéi lehet egymashoz képest a két vetilet?

C.385. MekkoraB betétet kell 6t éven at minden év elején a bankliaelyezniink, hogy évi 20%-
os kamat mellett az 6todik év végen ugyanakkorgee@ kovetelésiink, mintha azéeé elején
egyszerre 100000 Ft-ot tettlink volna a bankba?

C.386. Van-e olyarN pozitiv egész szam, amelynek tizes szamrendszésleralakjaban a
szamjegyek dsszege I’ szamjegyeinek dsszege pedig 100?



C.387. Adott a sikon két, k6zds pont nélkili két; ésK,. LegyenP; aK; kerliletének egy
tetsdleges pontja. JeldljB, aK; kertleténekP;-hez legkdzelebb égontjat, tovabb®; aK;
kerlleténekP,-h6z legkdzelebbi pontjat. Lehet-dPapont messzebB;-t6l, mint P-t61?

C.388. Az Ssik 30-0s szoget zar be a vizszintessel . Sfsikot egy flggleges egyenes mint
tengely korul 128kal elforgatjuk. Mekkora az igy kapott sik ésSsik hajlasszége?

C.389. Matematika 6ran a tanulok 2/3 részénél volt feigglgtemény, és 4/5 részik hozott
magaval szamoldgépet. Azok kdzott, akik hoztak stédgepet, ugyanolyan aranyban fordultak el
olyanok, akiknél nem volt feladat@gemeény, mint azok kdzott, akik nem hoztak szamépig. A
tanulok hanyadrészénél volt feladaiggmeny és szamologép is?

C.390. Az

x>y +t
y> X+t

egyenbtlenségrendszernekt ¥aldés paraméter mely értékei mellett van egyetiegoldasa a valos
szamparok korében?

C.391. Tekintsiik az/ = co$x (x O R) fiiggvény grafikonjat. Igaz-e, hogy ha eztyaengely 1
ordinataju pontjabodl a kétszeresére nagyitjuk, akky = cox (x [ R) flggvény grafikonjat
kapjuk?

C.392. Egy sik egy kocka harom, egy csucsbol kiinduld &lésicstédy, ay, as tavolsagra fekdy
A1, Az, Az pontokban metszi. Mekkora @zA,As haromszdg teriilete?

C.393. Lottd6zOk gyakran panaszoljak, hogy mar megint megertek, raadasul — ami kilén
bosszlUsag — megjatszott szadmaik melleth Ezdmokat huztak ki. Vizsgaljuk higgadtan a kérdést
tényleg olyan kozel jartak @iyereményhez?

Tegyuk fel, hogy az 6tds lotton a nyertes szampRk37 28, 46, 75. A lottészelvénynek hany olyan
kulonbod kitdltése lehetséges, amelyek mindegyikében aet@gszamok kozil legaldbb négy a
felsorolt szamokkal szomszédos? (Két szam szomszBddkilonbségik abszollt értéke 1.)

C.394. Melyek azok a pozitiv egéseszamok, amelyeknak2 darab pozitiv osztdja van?

C.395. Szamitsuk ki szamologép és fiiggvénytablazat héstandélkil a kovetkézhanyadost:
8
JT—arctg—
g15

2[arctg4
(arctgk azt a(—g;l—g intervallumba e sz6get jelenti, amelynek tangense

C.396. Szerkessziink(!) adattsugard kérrel egyeéitteriileti négyzetet! (RENDKIVULI AKCIO
KERETEBEN MOST AZ EGYSZER SZERKESZTESI LEPESKENTHEDGADJUK EGY
HENGER PALASTJANAK SIKBA VALO KITERITESET IS!!)

C.397. A (tizes szamrendszerben felirt) négyjeégzamokat két csoportra osztjuk aszerint, hogy
felirhatdk-e két kétjedyszam szorzataként, vagy sem. Melygikizan tobb?
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C.398. Szamitsuk ki a kovetkézhatarértéket: 1+ ga2x,

ahola> 0,a# 1 valos szam.

C.399. Az ABCDtrapézbarfB ||CD. Az A ésD csucsokbdl huzott beéiszogfeledk
metszéspontj®, aB ésC csucsokbol huzott bélszogfeledk metszéspontja ped@. Bizonyitsuk

Q:|AB—BC+CD—DA4.
2

be, hogyP

C.400. Homogén anyagu tomor kapot atfarunk. A hengeriafakat tengelye a kup tengelyére
esik. A megmunkalas soran a kup tomege 36%-kalkesitkHanyszorosa a furat atrég@nek az
alapkor atméije?

C.401. Maté orokosen siet. Megfigyelte, hogy a mozgolépadlva masfél perc alatt ér le a
metréhoz, mig az allo 1ép&s 1 perc alatt leszalad. Mennybidlatt ér le Maté, ha a mozgasban
[évé |épcsn le tud szaladni?

C.402. Megvalaszthatok-e a b, c allanddk ugy, hogy az

(x+a)* + (2 +b)* + (2 +)* = (A + 1F

egyenbség minderx-re teljesiljon?

C.403. Bizonyitsuk be, hogy egy haromszdget csak akkwetlegy szakasszal két, hozza hasonlé
haromszdogre bontani, ha a haromszog derékiszog

C.404. Két szabalyos négyoldalu gula oldallapjainak magga egységnyi. Oldaléleik hossza 1,25
egységq, ill. 1,33 egység. Melyiknek nagyobb a tfafa?

C.405. Hatarozzuk meg a&, B, C, D szamjegyeket ugy, hogdBC-AD = ADDC legyen.

C.406. Adott szaz pozitiv egész szam. Mutassuk meg, kolghet valasztani kdzulik egyet vagy
tobbet Ggy, hogy a kivalasztott szam vagy a kivztss szamok dsszege szazzal oszthato legyen.

C.407. Hazzuk meg aABC haromsz6g mindharom kidlszogfeled egyenesét. Az ezek altal
alkotott hdromszog szogei 4@5 és 75. Mekkorak az eredeti haromszog szogei?

C.408. 27 db egységkockabdl 6sszerakunk egy kockat. Etiuek-e az épitményb10 db
egységkockat ugy, hogy a kapott test felszine mgrpzgn a nagy kocka felszinével? Feltesszik,
hogy a megmaradd egységkockak helyzete egymasipestkéem valtozik.

C.409. 1994-ben a kilkereskedelmi mérleg hianya 3,8 andlidollar volt. A Gazdasagkutaté RT
szerint az export 11%-0s, az import 3%-0s novekaddszamolva a kilkereskedelmi deficit 1995-
ben 3 milliard dollarra csokken. Mekkora volt aikeV és a behozatal nagysaga 1994-ben?

C.410. Ha a természetes szamokabllrig 6sszeadjuk, az 6sszeg bizonyos esetekben t&4iba

nek valamilyen pozitiv egész kitév hatvanyaval. Melyik az a legkisebpamely esetén az 6sszeg
tizezerrel oszthat6?

C.411. Bizonyitsuk be, hogy barmely pozitiv egésee, haa = % akkor
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(cosn)- (cosy)- (cosd)-...-(cos?a) = 2—1n

C.412. 27 db egységkockabdl 6sszerakunk egy kockat. Tefgliihogy az épitménybtetsdleges
szadmu és helyzgéegységkockat eltiintethetlink anélkil, hogy a megdtaegységkockak helyzete
egymashoz képest valtoznék. Legfeljebb mekkorat l@hégy nyerhéttest felszine?

,,,,,

vonat odaérkezésedd hallottuk meg. Milyen messze volt a mozdony, konielkezdett sipolni? (A
hang terjedési sebessége 340 m/s.)

C.414. Definialjuk a furcsa szamokat a kovetkkeéppen: Legyen furcsa minden egyjégy
primszam, egy legaldbb kétjdgyrimszam pedig pontosan akkor legyen furcsa,

ha akar el§, akar utols6 szamjegyét elhagyva ismét furcsa sz&apunk. Hatarozzuk meg az
dsszes furcsa szamot!

C.415. Egy deltoid csucsa\(0; 0),B(1; 2),C(4; 0),D(1; —2). Tekintsiik azokat a kéroket, amelyek
kerllete mind a négy csucsponttol egyaalolsagra hiuzodik. Mekkora a legnagyobb kor saf@ar

C.416. Adott azABC haromszdg. Tekintsik mindazokatABCPtetraédereket, amelyek négy
testmagassaga kodziPacsucsbdl indul6 a legkisebb. Mi a mértani helye@ontABC sikra eé
merbleges vetiletének?

C.417. Egy négyjegyt szam szamjegyéil a kovetkedket tudjuk:

l. Az elsy és masodik (az ezresek és szazasok helyén alidjesgy 6sszege egyéraz utolséd két
szamjegy 0sszegével.

Il. A masodik és negyedik szamjegy 6sszege egyankl$ és harmadik szamjegy 6sszegének a
kétszeresével.

lll. Az els6 és a negyedik szamjegyet 6sszeadva a harmadikesp@nkapjuk.

IV. A masodik és a harmadik szamjegy 6sszébab el$ szamjegyet levonva az utols6 szamjegy
haromszorosét kapjuk.

Egyértelnfien meghatarozhaté-e ezékha négyjegy szam?

C.418. Keressiik meg az dsszes olyan négyzetszamot, ankelyes szamrendszerben felirva csupa
1-es szamjegyh all.

C.419. Egy derékszdiggharomszdg befogdinak hossza 126 és 168 egysédaviel szogfeldk
talppontjai altal meghatarozott haromszdg kerilete?

C.420. Egy szabalyos hat oldalt gula oldallapjai az aplikjaval 450s széget alkotnak. Az
alaplap egyik élére olyan S sikot illesztlink, ansd\éllel szomszédos alapélekhez tartozé
oldallapokat parhuzamos szakaszokban metszi. Maldaiget zar be az S sik az alaplappal?

C.421. Faliorankat nem lehet felhGzni, ha a szamlapomn akds-, akar a nagymutato 3 és 4, vagy 8
és 9 kozott halad. Naponta mennyi az @z anikor fel lehet htzni az 6rat?

C.422. Oldjuk meg a pozitiv egész szamok halmazan®am < n! egyenbtlenséget.i{! az 1-6l n-
ig terjedd egész szamok szorzatat jelenti.)

C.423. Egy derékszdggharomszogben a beirt kdrnek az atfogom knntési pontja az atfogatés
y hosszU szakaszokra osztja. Bizonyitsuk be, hatprékszog hdromszdg teriletey.



C.424. Egy kor alaku papirlapot n darab egybevago koreikidgunk szét, majd az igy kapott
valamennyi korcikket egy-egy kuppalastta alakitiMiekkora n esetén lesz a kuppalastok altal
meghatarozott kipok egyuttes térfogata maximalis?

C.425. Ha egy haromjedy tizes szamrendszerbeli szamot elosztunk a fatjdital, hanyadosul 3-
at, maradékul pedig a szam szamjegyeinek 0sszapptkk Mi lehet ez a szam?

C.426. Egy mértani sorozat éleleme 2 (n pozitiv egész szam), hanyadosa 3/2. Bizonyitsyk be
hogy a sorozat aign + 1) elemének dsszege akkor és csak akkor osZkaiphan paratlan.

C.427. Egy derékszdapérinttrapéz atldinak metszéspontjan at parhuzamost kiemalapokkal.
lgazoljuk, hogy ennek a szarak kdzé szakasza mindig akkora, mint a trapéz magassaga.

C.428. Egy gomb fellletének legfeljebb hanyadrésze fédleed darab egybevagd gombsiiveggel,
ha a gdmbsiivegek nem nyulhatnak egymasba?

C.429. Tekintsik aza, =ﬁ (ahola; > 0k =1, 2, ...n) sorozatot. lgazoljuk, hogya +

33 + ... + @12 = (N — 1)aan.
C.430. Oldjuk meg a kdvetkezegyenletet, ha t adott valds szath= ¢ +t3 = 0.

C.431. Adott egyOXY haromszdg és edy> 0 valds szam. Vegyink fel X szakaszon eg®
pontot é90-ban éllitsunk meéilegestOQ-ra. Ezen az egyenesen tekintsik azokapantokat,
amelyekreOP/OQ = L. Mi a P pontok mértani helye, ha végigfut azXY szakaszon?

C.432. Egy négyzetet megforgatunk valamelyik szimmetnigedye koril. A keletkezforgastest
felszineF, térfogataV. Milyen értékeket vehet fel &/V? hanyados?

C.433. Bizonyitsuk be, hogy hapozitiv egész szam, akkar £ 1) és (4 + 1) nem lehetnek
egyszerre négyzetszamok.

C.434. Oldjuk meg a logx —a) > logia(X + a) egyenbtlenséget.

C.435. Egya oldalu négyzet alaku park kozepén van égygménja, kor alaku virdgagy. A parkon
kivil és a viragagy szélén korbe Gt vezet. Egyémessz tovabba a négyzet csucsaitél és
oldalainak feleé@pontjatél a négyzet kozéppontja felé a viragagylga legroévidebb Ut a park
egyik sarkatol a szemkozti sarokig?

C.436. Egy szabalyos négyoldalu csonkagula magassaga#&sd egyerh. A csonkagula
térfogata kétszerese a benne foglalt legnagyobkekigrfogatanak. Mekkora széget zarnak be az
oldallapok az alaplap sikjaval?

C.437. Legyenn egy tizes szamrendszerben felirt kétjeggam s pedig szamjegyeinek
négyzetdsszege. Mi awz— s legkisebb és legnagyobb értéke?

C.438. Oldjuk meg a kovetkézegyenletrendszert yalds paraméter):

t-(x+y+2 =0,
t-(x+y)+z=1,
t-x+y+z=2.



C.439. Egy derékszdggharomszog atfogoje tertileteT, beirt korének sugai Igazoljuk, hogy a

beirt kor érintési pontjaﬂ terlleti haromszdoget hataroznak meg.
o

C.440. Tegyuk fel, hogy egy testnek pontosan harom szitmasékja van. Hogyan
helyezkedhetnek el egymashoz képest a szimmewkiaik

C.441. J6ska — az autok rendszamait figyelve — érdekesjégyii szamot latott. A szamot a
jegyei kozé tett vonallal ugy lehetett kettévadpuigy a keletkezett két szam szorzatanak
haromszorosa visszaadta az eredeti szamot. Keressjilaz 0sszes ilyen tulajdonsagu haromijegy
szamot.

C.442. Bizonyitsuk be, hogy mindew;(y) valos szamparra, amelybrésy egyike sem nulla,

teliestl azx* + y* +

Vv > 4 egyenbtlenség.

C.443. Egy haromszo6g oldalai, kerllete, terlilete a samk@dolésekkela, b, ¢, 2s, T. Mekkora a
haromszog oldallal szemkdzti szoge, ha

T +%b: s(s—c)?

C.444. Egy szabalyos harom oldall gula alapéle egységidallapjai 120-0s sztget zarnak be
egymassal. Mekkorak a gula oldalélei?

C.445. A BKV tanul6 villamosbérlet ara egy hdénapra 465Atzeptemberben valthato 4 havi
kedvezményes bérlet 1700 Ft-ba kerilt. Egy bansététéseknek havi 2% kamatot ad. Pisti
kedvezményes bérletet valtott. Gyurka havonta migg\abérletet agy, hogy az 1700 Ft-bdl
fennmarado6 6sszeget a bankban tartja. JOI donGyeka?

C.446. Keressiik meg az 6sszes olyan pozitiv egész szamety osztéja a tizes szamrendszerbeli
alakja megforditasaval kaphat6 szamnak.

C.447. Egy 60-0s szo6g feledén, a szog chcsétgg egység tavolsagra léyponton atme

egyenessel a szdgtartoményb\ilé;fr tertleti hAromszoget vagtunk le. Milyen messze vannak @ sz6
cslcsatol a szélegyenesnek a szdogszarakkal alkotott metszéspdntjai

C.448. Haztebnk sikjanak a lejtése déli iranyban’2®, nyugat felé I'%0s. Hany fokos szoget zar
be a teb vizszintes széle az északi irAnnyal?

C.449. Néhany azonos fajtaju szaloncukrot harom nemlimtssmba osztunk szét ugy, hogy
szamuk mindegyik halomban méas-mas legyen. Hangiseakrunk van, ha ilymodon éppen eggyel
tobb kilonbdd csoportositas lehetséges, mint amennyi a szalovkgskama?

C.450. Bizonyitsuk be, hogy barmely pozitiv egésee

1 1 1
14—+ +. . +——=2/n-1.
J2 43 n



C.451. Egy téglalap alaku papirlap oldalainak arémyﬁ@ . A lapon olyan egyefilszélesség
keretet akarunk kijel6lni, amely fele akkora tetétehatarol, mint a papirlap terilete. Hanyszorosa
legyen a keret szélessége a papirlap révidebbavdiP

C.452. Két, egyenkénY térfogati gdmb egymashoz képest tgy helyezkedhogly kozéppontjuk
a masik gomb feltletén van. Mekkora a két gémb kGe8zének a térfogata?

C.453. Egy tiztagu tarsasag az 6tos lotton hét szam mikdmbinaciojat megjatszotta egy-egy
szelvényen. Sorsolaskor a hét szam kozil harmattdk.

a) Az 6sszes (kulonbéx huzasok hany szazalékaban fordul é2 el

b) Mennyi haszonra tesznek szert a tagok fejenkéng, haromtalélatos szelvényekre 7000, a
kettesekre 300 forintot fizetnek, és egy lottosepivara 60 Ft?

C.454. Hatarozzuk meg 8- x* - 2¢9- x* kifejezés legkisebb és legnagyobb értékék bgy —3
és 3 koze désvalos szam.

C.455. Egy haromszog csucspontja(0; 0), B(4; 1),C(4; 0). irjuk fel annak az egyenesnek az
egyenletét, amely illeszkedikiH0; —1) pontra és felezi d&BC haromszog teruletét.

C.456. Az S, sikban feké harom kilénbo& egyenesil tudjuk, hogy mindegyikik 450s szégben
hajlik azS, sikhoz. Bizonyitsuk be, hogy az egyenesek kozittkett, amelyek parhuzamosak.

C.457. Bizonyitsuk be, hogy ha ésb pozitiv szamok, akkoEl+ 1)(%1) > 8 :
a b) 1+ab

C.458. Egy téglalapot a cimlap abrajan lathatd modon égpgal egybevagd deréks#og
haromszdgekre osztottunk fel. Feloszthato-e igyremyzet is?

C.459. Szerkesszink egy adott kdrbe irhatd, adott kdritdefalapot.

C.460. Egy négyoldalu szabalyos gulabdl azokkal a sikbkltaelyek az alaplap egy-egy csucsabdl
kiindulo éleket felezik, négy kis tetraédert metsaek le. Mekkora a megmaradé test felszine és
térfogata, ha a gula mindegyik éle egységnyi?

2In+4

C.461. Mutassuk meg, hogy barmely természetes szamotgele i, a 1 E3
n

tort sohasem egys4sitheb.

C.462. AK = (x—a)? + (x—b)? + (x — c)* kifejezésben adottak @z b, c valés szamokx tetsBleges
valés szam. MekkorK legkisebb értéke?

C.463. Az ABCderékszog haromszodhB atfogdja egységnyhA-nal fekw szége 3Q sulypontjaS.
Mekkora részekre osztjaBC befogdt aBBSCsz0g szogfelege?

C.464. Felfelé szélesédcsonkakup alaku poharunkba haromszor annyé diéit mint ha
magassaganak csak feléig toltjuk. Mi a nagyoblote@palapkoérének atnige, vagy fedkorének
sugara? (A magassag, athés sugar betsméreteket jelentenek.)

C.465. Egy utelagazasnal |8anyan harom testvér lakik, akik arrol hireselgynhkozulik ketd
igazmondo, egyikik pedig szeszélyes. Utdbbi néaaagmond, maskor viszont nem. Egy eltévedt
vandor ennek ismeretében a testvéiidiér Gtbaigazitast.
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Két kérdést tehet fel egy-eqgy testvérnek, és akrezepott valaszokbdl kell megallapitania a
helyes utat. Segitstink neki: mi legyen a két kétdés

C.466. Az {a,} sorozat el§ elemea; = 1, és minden tovabbi elemre fennall, hagy a; + a; + ...
+ a,1 + n. Adjunka,-re olyan képletet, amellyal, meghatarozhat6 anélkil, hogy@anmegebzo
elemeket ki kellene szamitanunk.

C.467. Egyr sugaru korba oldalu, kozéppontosan szimmetrikus sokszoget irBidonyitsuk be,
hogy a soksz6g 6sszes oldalainak és atldinak azeéigszega’r?.

C.468. Egyenes hasab alapja olyan rombusz, amelynek bszjyge 60 Mekkora szdget zar be az
alaplappal egy olyan sik, amelynek a hasab paléasipdkotott metszete négyzet?

C.469. Egy zeneiskola tanévzaro koncertjén négy hégelszerepelt. Amelyikik éppen nem
jatszott, a kdzonség soraiban foglalt helyet. Lélglalhany szamban léptek fel a hdgggik, ha
mindegyikiknek volt lenésége barmelyik (hegéd) tarsat a néitérrdl figyelni?

C.470. Keressuk meg mindazokat az y) valdés szamparokat, amelyek a kdvetkez
egyenletrendszert kielégitik (alés paraméter):

X +t=1,
(x+y)t=0,
V+t=1.

C.471. A sikon két egyelhosszusagu szakaBZ alakban helyezkedik el. Van-e olyan sikbeli
elforgatas, amely az egyik szakaszt a masikba &t8zi

C.472. Egy gbmbot egy sikkal kettészeltiink. Hogyan aiaregymashoz a két gombszelet
felszine, ha ezek egyittvéve 25%-kal haladjdk nzegredeti gomb felszinét?

C. 473. Eléfordulhat-e egy naptéri évben, hogy egyetlen vagasem esik hetedikére?

C. 474. Egy gyalogos 3,5 érat gyalogolt. Barmely 1 ordsmhk alatt 5 km utat tett meg. Lehet-e az
atlagsebessége nagyobb, mint 5 km/éra?

C. 475. Az ABChéaromszod-C,; sulyvonalan vegyuk fel aztRpontot, amelyre% :% (mnz2

1 tetsdleges egész szamok). Milyen aranyban o$2§a AP, illetve aBP egyenesnek a
haromszodgbe ésszakaszat?

C. 476. Egy egyenes kup alapkorének atépees alkotodja is 20 cm. Legfeljebb milyen hosszu
Ontapado csik ragaszthato a kup palastjatiedggs, szakadas (vagas) és atfedés nélkil, ha a csik
szélessége 2 cm?

C. 477. Egy automataba kétféle korongot dobhatunk besptreagy zoldet. A gép 1 piros
korongeért 5 zéldet ad és 1 zoéldeért 5 pirosat. Hakvd z6ld koronggal kezd el jatszani, elérheti-e,
hogy ugyanannyi z6ld korongja legyen, mint pircs gfég sokdig jatszik?

C. 478. Egy szdmtani sorozat éla elemének 0sszede el 2n elemének 6sszede Fejezzik ki
A ésB segitségével az él8n elem 6sszegét.

C. 479. Egy trapéz parhuzamos oldadeésc. Mekkora annak a szakasznak a hossza, amely
parhuzamos a trapéz megadott oldalaival, és aztapietét felezi?
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C. 480. Egy tetraéder két lapja egységnyi oldalu szabéhwemszog, két lapja pedig egyenl
szaru derékszdigharomszog. Mekkora a tetraéder térfogata?

C. 481. Egy kor alaku asztalnal ditarsasag tagjai felallnak. Amikor visszallnek,\sszik észre,
hogy mindenkinek masok a szomszédai, mited@eg. Hany tagu lehet a tarsasag?

C. 482. Bizonyitsuk be, hogy ha azy valés szamokrgx + 1 <x + y° teljesil, akkosCy + 1<y +

N

C. 483. A Mindent vagy semmithiiveltségi vetélked egyik adasadban hangzott el az a kérdés, hogy
melyik az a sikidom, amelynek tertlete az atlokzatnak a fele. ,,Deltoid" — volt a hivatalos
valasz. Vajon szikséges-e, hogy a keresett sikakitid legyen?

C. 484. Adott egy egyenes korkipfélnyilasszoge. Hanyadrésze a kupba irhaté gorfdgtia a
kup térfogatanak?

C. 485. Egy 100 sorbdl és 100 oszlopbdl all6 tablazat ekzlopaban csupa 1-es talalh&tadik

sordban pedig olyan szamtani sorozat, amelyne&rdiitiajek. A tablazat bal alsé sarkéatél jobb
felsé sarkaig hizodo atloja mentén elhelyezkedamok kdzul melyik a legnagyobb?

C. 486. Hanyféleképpen fizeth&ki 25 forint 1, 2, 5, 10 és 20 forintos érmékb

C. 487. Bizonyitsuk be, hogy ha< a <£, akkor(1+ _1 j(“ 1 j> 5,
2 sina cosa

C. 488. Egy egyenes csonkakup palastjat oldalmagassad@iéak kékre festettiik, azon felil
pirosra. A kék sziinfelllet kétszer akkora, mint a piros. Hanyszommsalapkor sugara a fékbr
sugaranak?

C. 489. Joska és Karcsi kirandulasuk soran adlefbegy olyan niititra érnek, amelyen autdbusz
kozlekedik. Elhatarozzak, hogy buszra szallnakkaéskovetke& megallohoz igyekszik, Karcsi
viszont vissza az &6 megalléhoz, mivel az szerinte kdzelebb van. A bosadketten éppen
elérik. lgaza volt-e Karcsinak, a6 km/h, Jéska 4 km/h, az autdbusz 60 km/h sebgskkgladt
az uton?

C. 490. Bizonyitsuk be, hogy két paratlan negyzetszamritidége oszthato 8-cal.

C. 491. Bizonyitsuk be, hogy barmely haromszégben ledfbljegy olyan oldal van, amely a hozza
tartoz6 magassagnal kisebb.

C. 492. Megmeértik egy vizszintes terepen all6 torony eeudisi szogeit a torony talppontjatél 50
m-re és 100 m-re. A mért szogek 0sszedeMiyen magas a torony?

C. 493. Keressilk meg azokat a négyzetszamokat, amelygkgyd maradékosan osztva a
hanyados primszam és a maradék 4.

C. 494. 1-t5l kezdve sorban leirjuk a pozitiv egész szamokiamvely rogzitetn-ig. Aldjuk
ugyanezeket a szamokat irjuk, csak forditott soltven. Képezzik az egymas alatilézamok
kulénbségének abszolat értekét, majd adjuk ossaleeezMi lesz az igy kapott 6sszeg?

C. 495. Bizonyitsuk be, hogy ha egy trapéz alapjan desxgek nem egyeikt, akkor a kisebbik
sz0g csucsabol kiinduld atlé hosszabb, mint a matsik
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C. 496. Egy szabdlyos hatsztg alapu egyenes hasab tesikthibssza 12 és 13. Mekkora a hasab
térfogata?

C. 497. Van-e olyam pozitiv egész szam, amelyr@3...(n — 1)n, azax! pontosan 100 nullara
vegadik?

C. 498.0ldjuk meg a kdvetkeézegyenbtlenségets® + 1 >x° + x.

C. 499. Egy egyseégnyi sugaru kor kordl ugy helyezkedii éarab egyeidl sugaru kor a sikon,
hogy mindegyikuk kivilsl érinti az egységkort és a ,,koszoruban®két szomszédjat.
Hatarozzuk meg a koérok sugardfiiggvényében. A sugarakat szamitsuk is ki négdesjegy
pontossaggal az el négy lehetséges értékére.

C. 500. Be lehet-e csusztatni egy 28 cm széles reklampasadt 22 cm szélesiimészeti albumot

C. 501. Egyik reggel az iskolaban a tablara fel voltalaiaz egymas utan kdvetkeegész szamok
1-t6l kezdve egy bizonyos szamig. A hetes az egyik stgondosan letdrélte. Az egész ugy

feledésbe merlt volna, ha valaki nem jegyzi megyta megmaradt szamok szamtani k(‘jz%ge

volt. Prébaljuk meg kinyomozni, hogy melyik szanimlte le a hetes.

C.502. Az X* — 2ox + b* —c? = 0 egyenlet gyokeit jelolje, ésx,. Mutassuk meg, hogy a2 — 2b(b?
+ 3c%)x + (b* —c®)°® = 0 egyenlet gyokek’® ésx:.

C. 503. Két egyend szaru haromszog beirt kdre az egyik esetben alstéaiz alaphoz kdzelebb
esh harmadolopontjukban, a masik esetben az alaptdlaiib 16w harmadolopontjukban érinti.
Melyik esetben fedi a beirt kbr a haromszdg teéillek nagyobb hanyadat?

C. 504. Adottak a térben a&, B, C, D, E, F pontok. A pontok milyen elhelyezkedése esetérziléte
olyan sik, amelyil a pontok egyeidl tavolsagra vannak, és amelyAaaB, C pontharmast
elvélasztja , E, F pontoktol?

C. 505. Egy naptari hetet nevezzink parosnak vagy paralaaszerint, hogy a benne szebepl
napok hénapon bellili sorszamainak dsszege pdeiseibaratlan. Az elsjanuari hétbtél kezdsdo
52 egymas utani hét kdzul hany lehet paros?

C. 506. Hatarozzuk meg mindazokat eweésn egész szamokat, amelyek esetén a kovétkez
egyenlet gyokei ugyancsak egész szamok:

(2m-3)n—-1)¢+ (2m-3) - 1)m—n—4x—2(@n-3)h-1)(h—-n—-2) -1 = 0.

C.507. Mi azy = x* + tx + 1 egyenlet parabolak tengelypontjainak (csticspontjainak) amért
helye? { val6és paraméter.)

C. 508. Egyenes palyan 26 m/s sebességgel halado vordadl kitekintve a tavolban egy

henger alaki gabonatarol6t latunk. 5 méasodpertataroléhoz allandéan kdzeledve tavolsagunk a
tarol6tol 100 m-rel csokken, mikozben a tarolodétag 5-kal elfordul. Mennyi ideig kdzelediink
még a taroléhoz?

C. 509. Egy mozgolépan 125 Iépcsfok van. Az egyenletesen felfelé haladd mozgolépasi is
elindulunk felfelé, és 45 lépéok megtétele utan felériink. Legkdzelebb mar 55d4éfpkot tudunk
ily médon megtenni. (A mozgoléptsebessége nem valtozott.) Hanyszorosara sikertilt
sebességunket novelni?
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C. 510. LegyenA tizmilliard jegyi, kilenccel oszthat6 pozitiv szam. Azszamjegyeinek dsszege
B, aB szamjegyeinek 6ssze@e Mekkora aC szamjegyeinek dsszege?

C. 511. Egy paralelogramma oldalai 4 cm és 7 cm hossA&latlojdnak hossza kdzott pedig 2 cm
a kulénbség. Mekkorak a paralelogramma atl6i?

C. 512. A kor alaku torta negyedrésze (15 cm sugaru ndgy@dnég megvolt, amikor elmentek a
vendégek. Azutan levagtunk a s#ésigarakkal parhuzamosan egy-egy 1,5 cm szélest,c8&k
megettik. Hanyadrészét fogyasztottuk el a tortdmtede?

C. 513. Egy 25 méter hosszu feltekercselt vezetéket 2raét8res darabokra vagunk fel.
Hanyféleképpen tehetjik ezt meg, ha a kulodbdzreti darabok sorrendje is szamit?

C. 514. JeloljeS, a (2, 2 Y intervallumba e$ egész szamok 6sszegét. Bizonyitsuk be, gy
minden pozitiv egésa szadm esetén oszthaté 3-mal. Milyen pozitiv egéskre oszthat&, 9-cel?

C. 515. Egy kockat felosztottunk 27 egybevago kis kockbemyfeljebb hany kis kockat défhet at
egy egyenes?

C. 516. lgazoljuk, hogy minden tetraédernek van olyan rsagga, amely legalabb akkora, mint a
tetraéderbe irhatdé gomb atré@nek kétszerese.

C. 517. Atlagosan hanyszor kell egy szabalyos dobokockdebhi ahhoz, hogy a kapott szamok
0sszege legaldbb 3 legyen?

C. 518. Oldjuk meg a kovetkézegyenletrendszert:
X2 +yz=0,V/ +yz=0, (X +V)y =2, (X +V) z= —2.

C. 519. Egység sugaru koérhdz szerkessziink olyan négyaetetynek két szomszédos cslcsa a
kéron van, a masik két csucsot dsszéladtlal pedig érinti a kort. Szamitsuk ki a négyalealait!

C. 520. Térbeli derékszdgkoordinatarendszerben egy origd kdzéppontl gérgaral8 egyseg.
Hany racspont esik a gémb feltletére?

C.521. 1512 Ft-unk van 2, 5, 10, 20, 50, 100 &sRbs cimletekben. (Mindegyik&brdul.) A
pénz 1512-féleképpen oszthato el a jobb és a bhlinkbe, beleértve azt a két esetet is, amikor
valamelyik zsebink Ures. Hany darabot tartalmaisazeg az egyes cimletékb (Az azonos
cimleti pénzeket nem kilénboztetjik meg.)

C. 522. Keressilk meg az= x° egyenlel parabolanak azokat az éfiitt amelyek 48-0s szdget
zarnak be a fokuszpontbol az érintési pontba hgzattasszal.

C. 523. EgyR sugart gombd#i levagott gdmbszeletet hatarol6 gdmbsiveg felsaiggmbszeletet
hatarolo korlap terileténakszereseq> 1). Mekkora a gdmbszelet magassaga?

C. 524. Az egyend szartABC haromszogbeAC = BC. Adott azAB oldalon egyP pont ugy, hogy
ACPO = 3@, valamint a haromszdgon kiviil e@ypont Ggy, hogyCPQO = CPA + APQO = 78.
Az ABCés aQPBharomszog szbgei fokokban kifejezve egészek. Melkerkét haromszdg
szogei?

C.525. A ,,marslakoknal" egy év hossza 687 nap. A honapaislako-emlékezet 6ta 26 és 29
naposak. A Mindenaron Ujitok azt javasoljak, hogyenek at 27 és 31 napos honapokra. A
Nyirbaldk tAmogataséaval ezt el is fogadtatjak, aakremélik, hogy ilymodon a hénapok szamat
(és ezaltal a béreket is) csokkenteni lehet. Nydhmh-e Nyirbaloek elképzelése?
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C. 526. Hany olyan 9-cel oszthatd 7-jeggzam van, amelynek utols®@ti szamjegye 5?

C. 527. Egy trapéz alaku t6 parhuzamos partszakaszai 26€ 100 m hosszuak, a masik két
partvonal hajlasszoge ezekheZ 86 45. A tavat ké®r jarja korbe azonos iranyban és tempdban
agy, hogy a to kertllete mentén a két koruljarasiyban egyeiltavolsagot tartanak egymastol.
Mekkora a kétr legnagyobb tavolsaga légvonalban?

C. 528. Adott a térben harom, egy ponton atiesgymasra paronként niégges egyenes.
Elhelyezhet-e egy tetsd@leges hegyesszéidiaromszog ugy, hogy mindegyik egyenesre essen
csucspontja?

C. 529. Melyik az a legkisebb pozitiv paratlan szam, amekyugyanannyi osztéja van, mint a 360-
nak?

C. 530. Bizonyitsuk be, hogy eqgy szdg szinusza és koszinusza akkor és csak akiioné&is

a L .
egyszerre, haagE racionalis (vagy nem értelmezett).

C. 531. Tekintsiik azokat a valédi hAromszdgeket, amelgéikgpontjainak koordinatai egy sikbeli
derékszog koordinata-rendszerben a —1, 0, 1 szamok kdzaokvailyen tavolsagra lehet e
haromszdgek sulypontja az orig6tol?

C. 532. Az rq ésr, sugaru korok kivadi érintik egymast. Egyik k6zos kiderintjiknek az
érintési pontok kozé északaszat megforgatjuk a korok centralisa korgjleEzik ki a keletkdy
csonkakup palastjanak tertleteigyel ésro-vel.

C. 533. Hogyan valtozik két szakasz szorzata, ha az egységszeresére noveljuk?

C. 534. Az el$ 539 pozitiv egész szam kozull kivalasztunk néhanggt hogy azok 6sszege
legalabb egyharmada az eredeti szamok 6sszegéegddabb hany szamot kell ehhez
kivalasztanunk?

C. 535. Hany olyan pozitiv, egymashoz relativ prim szandbi@tié (rendezetlen) szampar van,
amelyben a szamok 6sszege 2857?

C. 536. EgyR sugart gdmbot és ed®/sugaru, R magassagu henger palastjat egyforma vastagsagu
festékréteggel vonunk be. Melyikhez kell tobb fe8te

C. 537. Dolgozatiras kdzben Sanyi az érajara pillantvadtiegitotta, hogy a dolgozatiras idejéb
OtszOr annyi telt el, mint amennyi még hatra Wdrperc mulva ez az arany mar 8. Mennyi az arany
UjabbM perc elteltével?

C. 538. Milyen p (nem feltétlentl pozitiv) primek esetén leszat2l, 4 + 1, § + 1 kifejezések

értéke is prim?

C. 539. Igazoljuk, hogy barmely hegyess#iggyend szari haromszdogbheAM = ti’ ahol
ga

szokasos médoaaz alapotA ésa az alappal szemkdzti csucsot, illetve szoepedig a
magassagpontot jeloli.

C. 540. Vizszintes sikbdl kiemelkedik (az autdsok bosszsara) egy 10 cm sugaru félgémb. A
sikon gurul egy henger, amely palastjaval a félgiekhitkdzik. Jeloljen a két test érintési pontjara
illeszked kdzos érinisiknak a vizszintessel bezart szogét. Legalabb onakkhenger sugara, tia
< 30°?
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C. 541. Egy hatoldalas hazi dolgozatban négy abrat kiellgeznink. Az 4brak sorrendje
meghatarozott és egy oldalon legfeljebb két abdratldHanyféleképpen tetdetz meg? (Az abrak
egy-egy oldalon beliili helyzetére nem vagyunk tettel.)

C. 542. Milyen pozitiv egésn-ekre teljesil az
h=2)2+2+..+F)<n2"

egyenbtlenség?

C. 543. Szerkesszlink haromszoget, ha adott egy szoge gmiéassaga.

C. 544. ,,Szerkezetkész" egységkockanknak van alap-ékfgd, tovabba oldalélei. A féthpot az
alaplaphoz képest hegyesszodggel elcsavarjuk a két lap k6zéppordgrakdt egyenes mint
tengely korul. Mennyivel kerll kdzelebb a &ap az alaplaphoz, ha az oldalélek hossza nem
valtozik és a csucsok dsszekottetése is megmarad?

C. 545. Egy teli tubusban 7811 fogkrém van. Hany méter fogkrémet lehetnéleekinyomni, ha
tudjuk, hogy a kinyomott fogkrém keresztmetszeté&ekesje 6 mm?

C. 546. Valaki leirta az egész szamokat egymas melt#@ 1999-ig. Milyen szamjegy all az 1999-
edik helyen?

C. 547. Egy 6Ora nagy-, kis-és masodpercmutatoja kozostgag van. 12 érakor fedik egymast.
Legkozelebb mikor lesz fedésben a harom mutato?

C. 548. Az y(¢ +y?) —x(>* + y?) —y + x = 0 egyenlettel adott ponthalmaz melyik pontja van
legkdzelebb #(3;4) ponthoz?

C. 549. Az egységnyi él ABCDEFGHkockaBE lapatléjanake-hez kozelebbi harmadolopontja
milyen tavol van &FH haromszog sikjatol (lasd az abrat)?

H {:

N

A B

[

C. 550. Egy horgasz a napi zsakmanya 6ssztomegének 35%&é karom legnagyobb halat a
mélyhitébe tette. A harom legkisebb halat, amelyek egyéttesmegmaradt rész 5/13-at tették ki,
elvitte a macska, a tobbit pedig mégkk ebédre. Hany halat fogott a horgasz?

C. 551. Hatarozzuk meg aZ +y* = x, 2xy =y egyenletrendszer 8sszes megoldasat.

C. 552. Az abran lathato két kér kbzéppontja 5 cm-re vaynegstol, sugaraik hossza 3 cm és 4 cm.
Mekkora a két satirozott teriilet killébnbsége?
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C. 553. Egy 20 cm magas, 10 cm atréigrhenger "meghizott". Magassaga és alapjai nem
valtoztak, alkot6ja viszont thmrel megnyult, és igy két egybevago csonkakuppadtvdott.
Hany szazalékkaldtt a henger térfogata?

C. 554. Mutassuk meg, hogy van olyarszam, hogy log + logsx = logx teljestil minden pozitiv
x-re.

C.555. Melyik az a legkisebb egész szam, amelyik kétfgpka is felirhatd két kiulonbézpozitiv
négyzetszam o6sszegeként?

C.556. Egy 6t fordulébdl allo futdverseny sorozaton 50ultdvett részt. Bandi minden egyes
forduldban a 10. helyen végzett. A verseny végeéetgmdt az egyes forduléban elért
idéeredmények 6sszeadasaval hatarozzak métprEulhatott-e, hogy az dsszetett versenyben
Bandi

a) az els
b) az utolsé helyen végzett?

C.557. Igazoljuk, hogy nem létezik olyan egymast kdvetozitiv paratlan szamokbal all6 legalabb
két elenti szamsorozat, amelynek 6sszege primszam.

C.558. Hany kulonboa racsnégyzet jelblhétki aznxn-es négyzetracson ugy, hogy oldalai
parhuzamosak legyenek a négyzetracs oldalaival?

C.559. Egy gulaba (csucsaval lefelé tartva) vizet toltligl,a viz 10 cm magasan all benne.
Nyilasat lezarva alaplapjara allitjuk a gulat, iggst 2 cm magasan all a viz. Milyen magas a gula?

C. 560. Egy cip6 25%-kal kisebb tomégmint egy fehér kenyér, raadasul 20%-kal dragéjaz
viszont, hogy a cip6 az utols6 morzsaig elfogy, mkgnyér 15%-a mindig rankszarad.
Ugyanakkora fogyasztast feltételezve hany szazaldkktiink tébbet, ha cipot vesziink, mint ha
kenyeret?

C. 561. Keressiik meg azokatpeprimeket, amelyekre g + 11 szamnak pontosan 6 pozitiv osztéja
van.

C. 562. Keressilk meg azt a pozitiv egészzamot, amelyre

1 1 1
+ o —
1+4J2 J2+43 Jn+yn+1

C. 563. Egy O kb6zéppontur sugaru korben az atnéérél kisebb har legyeAB, azAO ésBO
sugarak altal meghatarozott kisebb kdrcikkbe b@irtsugara pedig. Adjuk megAB-tr ésp
segitségével.

=100.

C. 564. Egy téglatest oldalélei 26, 20 és 8 egység hoksA1a6x8-as lapok folé épitsiink olyan
egyenes satori@tet, amelyek ,,ferde" éleinek hossza,Mzszintes" éle pedig 20 egység. Mekkora
a téglatest azon részének térfogata, amelyet Guyrka hogy eltavolitjuk a téglabdl a satostatek

a téglatesthez illeszkédapjukra vonatkozo tikorképeit?
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C. 565. Egy talba egymas utén felltink tiz darab tojadbjAsok kozul kett romlott, de ez csak a
feltoréskor deril ki. A zaptojasok az 6sszégtek feltort tojast hasznalhatatlanna teszik. Atal
ilyenkor kimossuk és a megmaradt tojasokkal fojytaaz eljarast. A j6 tojasoknak atlagosan
hanyadrésze megy ilymédon veszé&el?

2
C. 566. Oldjuk meg a kdvetkeézegyenletet(x — 2)? + (|x -1 +|x-3 —%Sj = f—g
C. 567. Egy téglatest minden élének rdigzdma egész. A téglatest térfogatanak, fél felaeinés
az egyik csucsba befutd élek hosszanal6azéimait 6sszeadva 2000-et kapunk. Mekkorak a
téglatest élei?

C. 568. Az 06t0s lottd sorsolasnak hany olyan kilonb&mmenetele lehetséges, amelynél a éyer
szamok a) szamtani b) mértani sorozatot alkotnak?

C. 569. Az y = X* parabolahoz ay = x egyenleli egyenes mely pontjabél hlizhaté két, egymasra
merbleges éring?

C. 570. Hatarozzuk meg azokat a haromjegyimszamokat, amelyekben a szamjegyek szorzata
189.

C. 571. Egy kertben allé négyzet alapu kutyahaz olde?ani hosszu. Az egyik sarkatél 30 cm-re, a
bejarataval azonos oldalon a kutyahéz &fddéahoz kototték ki a kutyat egy 3 méteres lanccal
Mekkora terleten mozoghat a kutya?

C. 572. A 6 cm sugaru korbe irt szabalyos hatszdg és hé@iyzet egy-egy oldala parhuzamos.
Szamitsuk ki a kér azon részének teriletét, ambbtszdg €s a négyzet parhuzamos oldala kdzott
van és nem tartalmazza a kor kbzéppontjat.

C. 573. Hatarozzuk meg mindazokat apozitiv egész szamokat, amelyekre
PP+2+ .. +n°=1+2+...+(@-1)+ 2.

C. 574. Milyen 6sszefliggésnek kell fennallnia egy téglaédsi kozott ahhoz, hogy kettévaghato
legyen két egybevago, az eredetihez hasonl6 téglate

C.575. "Nos, hat mondja meg nekem, hogy ha PozsonybdkBesmindennap két postakocsi
kozlekednék, Brassébdl Pozsonyba pedig ugyanahaynarmost foltesszik, hogy az ut tiz napig
tart, mennyi kocsival talalkozik 6n utk6zben, migzBonybdl egy postakocsin llve Brasséba

éro" @

C.576. Adjuk meg azt a legkisebb pozitiv egész szamot|lgetl@z 1999-et megszorozva a kapott
szam utolso 4 jegye 2001.

C.577. Egy fiobk mélyén harom par zokni van, amelyek kiss®kboznek egymastol. A fiokbol
egyeseével kihalaszva a zoknikat, mennyi annak @szafisége, hogy harom huzas utan még nem
lesz a kivett zoknik kdzott 6sszetartozé par?

C.578. Egy haromszdg cslcsainak koordinasgR; —1),B(3; 1), C(21%°% 22°°Y. szamitsuk ki az
ABCharomszog teriletét.

C.579. Egy korlapot két sugara mentén két darabra vagurdapbtt korcikkekBl kap alaku
tolcséreket formalunk. Akkor lesz-e legnagyobblestérek dssztérfogata, ha félkorékindulunk
ki?
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C. 580. Kati dolgozatot irt matematikabdl, majd még egyitiadolgozatot is irt. A tanar a két jegy
helyett azok atlagat irta be az osztalyozo fuzetBlmnyitsuk be, hogy Kati akkor jar jobban
ezzel, ha a tobbi matematika jegyeinek atlaga nalywokét dolgozatjegy atlaganal.

C. 581. Néegy jarnti egyszerre indul é\-bol, és egymast kouen egyerth idokozonkeént érkezik
megB-be. A leggyorsabb és a leglassubb jasabessége, ill. v,. Mekkora a masik két janin
sebessége?

C. 582. Az abran lathat6 sav szélessége 1 m. Mekkoraikete?

40m

35 m

C. 583. Egy gula alapja egység oldalu négyzet. Egyik oldagintén egységnyi hosszu és
egybeesik a gula magassagéaval. Mekkora a legnadgpbboge?

C. 584. Egy kornek a teriletét vagy a keriletét tudjuk pribkkisebb relativ hibaval) kdzeliteni a
korbe irt szabalyos-szdg segitségével?

C. 585. Bizonyos magnokazettakbar0075 mm vastagsagu szalag tekeredik a 11 mm &jimér
orsOkra. Az ors6k kbzéppontjainak tavolsaga 42 tegfeljebb hany méter szalag lehet egy
hasznalhaté magnokazettaban? (A tele orsorol agizak akadalytalanul at kell jutnia az tres
orsora.)

C. 586. Legfeljebb hany oldali az a konvex sokszog, anedymncs két szomszédos tompaszoge?

C. 587. Legyenn pozitiv egész. Ax-tengelyn abszcisszaju pontjat 6sszekotjiukyaengelyn — 1
ésn + 1 ordinataju pontjaival, tovabba wtengelyn ordinatdju pontjat 6sszekotjuk gtengelyn —
1, illetven + 1 abszcissz4ju pontjaival. Mekkora teriileégyszoget zar kozre ez a négy szakasz?

C. 588. irjuk fel azf:(—0, —2)~ R, x > 2x% + 8 + 7 filggvény inverzét.

C. 589. Egy V keresztmetszivizlevezeb arokban elakadt egy egyenes bot. A bot két végeae
két kilénb6s oldalahoz ér hozza, és a két oldal sikjaval azoagysagu szoget zar be. Mutassuk
meg, hogy ekkor a bot két vége egyetdivolsagra van az arok aljatol.

C. 590. Ismeretes, hogy a Fold felszinén a szabadémesss = 4,903° méter utat tesz meg
masodperc alatt. Hogyan modosul a képlet, ha dsagot labban, az éd pedig percben mérjuk?

C. 591. Arnold gondolt 5 szamot és Bendeguznak megmondsmnennyi 6sszeget, amelyeket két-
két szam 6sszeadasaval kapott. Ezek a kowehtkéz 7, 8, 8, 9, 9, 10, 10, 11, 12. Milyen szanaokr
gondolt Arnold?

C. 592. Mennyi az 6tjegy palindrom szamok atlaga? (Egy egész szam palindramisszafelé
olvasva 6nmagat kapjuk.)

C. 593. Péter a bélyegdijteményebl az 1, 2, 3, ..., 37 forintos bélyegek mindegyikdbvett egy-
egy darabot. Szeretné ezeket gy csoportositagy, imindegyik csoportban ugyanannyi legyen a
bélyegek névertékének dsszege. Hanyféleképpen ehenheg?
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C. 594. Egy hurtrapéz alapja, masik harom oldalanak dsszehéekkorak az oldalak, ha a trapéz
terilete maximalis?

C. 595. Melyek azok a haromjegyszamok, amelyek egyéikl a szamjegyeik faktorialisainak
0sszegével?

C. 596. Oldjuk meg a valés szamok halmaza 1321 } :{
-X

része aa-nal nem nagyobb egészek legnagyobbika.)

egyenletet. @], aza egész
15-x

C. 597. Bizonyitsuk be, hogy egy deréks#dgaromszogben a beirt és kordlirt kor kozépponkjana
tavolsaga a kordlirt kor sugaranak Iegalédb@—l)-szerese.

C. 598. Van-e 2000 olyan pozitiv egész szam, hogy egyildik eszthaté semelyik masikkal, de
barmelyikik négyzete oszthatd az 6sszes tobbi széPnm

C. 599. Egy egyenes kup alapkdrének sudgaranagassaga egységnyi. A kipot az alapfatol
tavolsagra elmetsszik az alapjaval parhuzamosisikkavagott kupot tikrozzik a metsgikra,
majd a csonkakupbol a kdzos részt eltavolitjuk. ktel az igy kapott test térfogata?

C. 600. Szemeélygépkocsival utazunk Budapésitassa felé allandé sebességgel. Meglatunk egy
kilométert jeld tablat, amin egy kétjegyszam van. Fél 6ra mulva olyan tabldhoz érunk, penel

az ebbbi szamjegyek allnak forditott sorrendben. Ujablp8rc mulva olyan tablahoz ériink,
amelyen a két eddigi szamjegyen kivil még egyvais Mekkora sebességgel haladunk?

C. 601. Oldjuk meg a kovetkézegyenletet:x® + X ++/x* +x+7 =5.

C. 602. Legkevesebb hany egységkockabdl lehet 6sszergimagy kockat ugy, hogy belll
legyen a kis kockaknak tobb, mint a fele?

C. 603. Hatarozzuk meg a£x) = (¢ + x + 1)/¢¢ + 1) fuiggvény értékkészletét.
C. 604. Az ABCharomszdg beirt kérének kozéppor@jaerilete pedig. Mutassuk meg, hogy
2t = AO’sina + BOPsinB + CO?siny.

C. 605. Oldjuk meg az alabbi egyenletet:

+— =X. ([X] azx szadm egész részét ég & tort részét jeldli.)

X {3

C. 606. Az udvaron egy téglalap alaku részt egyforma nétlgmokkal lebetonoztak. Pontosan 20
sort raktak le, s minden sorban 35 lap van. Egyacslindul a téglalap egyik csucsabdl az atlo
mentén. Hany négyzetlap belsején halad at, miremlsdzti csicsba ér?

C. 607. Egy 12 cm oldalti négyzetePapont koril 96-kal elforgatunk. A két négyzet egylittesen
211 cnf teriiletet fed le. Az elforgatott négyzete® &oriil ismét elforgatjuk Fkal, igy egy
harmadik négyzetet kapunk. A harom négyzet alfatliett teriilet 287 cfmHatarozzuk meg B
pont helyzetét.

C. 608. Mekkora annak a valos#isége, hogy egy KENO sorsolas alkalmaval adl 8@-ig terjed
egész szamok kdzul kisorsolt 20 szam egyikébenfgetul el a 8-as szamjegy?
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C. 609. Bizonyitsuk be, hogy ax3- 4y + 4 = 0 egyenlétegyenes a sik barmely racspontjatél
racionalis tavolsagra van.

C. 610. Az abran lathat6 céltabla harom koncentrikus &béls két egymasra mideges egyenesgb
all, amelyek atmennek a korok kdzéppontjan. Azkigietkezett 12 rész terllete egyierdjuk
meg a harom kor sugaranak aranyat.

Z

|
-

77
\S

NS

C. 611. Hatarozzuk meg aa, b, c, d, e szamjegyeket Ugy, hogy a velik felirt két 6tigggamra
teljesuljon azabcde® = edcbaegyenbség.

C. 612. Az ABCharomszod csucsanal derékszog van. Jel@ja C csucsbél aAB atfogéra
bocsatott magassag talppontjatDAd| a befogdkra bocsatott nidegesek talppontja legydhés
Q. Bizonyitsuk be, hogy BP és aDQ szakaszok dsszege legfeljebb akkora, mint a bkfogo
hosszainak harmonikus kozepe.

(Az a ésb szamok harmonikus kdzepe a reciprokaik atlagaeakmka, azazz%t:).
a

C. 613. Messe aABCharomsz6d3C oldalaval parhuzamos egyenesAdxoldal egyeneséta, az
AC oldal egyenesét & pontban. LegyeM aBC oldal tetséleges bel§ pontja. Mekkora az
ADME négyszog terllete, ha ABC haromszog terulef€ és azADE haromszog terllet®

C. 614. Az mvalés paraméter mely értékeire nincs megoldasa az
msin’x + (m—1)sinx+m—-2=0
egyenletnek?

C. 615. Egy haromtételes zendintejatszasa 60 percig tart. Egyik tétel sem hodszalint a masik
két tétel egyuttvéve. Barmelyik két tétel hosszaditblegaldbb 3 perc kiulonbség van. Milyen
hatarok kozott valtozhat a legrovidebb tététattama?

C. 616. Lehetséges-e, hogy egy nyolctagu tarsasagbamazdatségek szama rendre
al,3,34.5,6,6,6;
b)1,3,3,4,5,6,6, 7?

C. 617. Az ABCegyenb szari haromszdgben AB alap feledpontjaD, aD-bél CB-re allitott
merbleges talppontj®, aDP szakasz felépontjaF. Fejezzik ki aAFPCnégyszog terlletét@F
€s azAP segitségével.

C. 618. EQyABCDtéglalap hosszabbik oldakB, P azAB szakasz() aCD szakasz befspontja.
lgazoljuk, hogyP-nek éQ-nak pontosan egy olyan helyzete van, amelyble6@Qrombusz.
Mutassuk meg, hogy a téglalap oldalainak aranylbztatva a rombusz és a téglalap teriiletének
aranya 1/2 és 1 kozott barmilyen értéket felvehet.

C. 619. 1-t5| 100 000-ig hany olyan egész szam van, amelyre+ 23 tébbszoérose a 24-nek?
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C. 620. Egy trapézszimmetrikus trapéznalevezink, ha alapjainak fetemei6legese egybeesik.
lgaz-e, hogy ha egy trapéz szimmetrikus, akkor s@inkus trapéz?

C. 621. Egy sutddében, ahol mazsolas kalacsot is készitarqpdk azt szeretné, ha a kalacsok
barmely 4 dkg-os szeletében legalabb 0,99 valaseégyel lenne mazsola. 1 kg kalacs
elkészitéséhez hany szem mazsoléat keverjen ahéz2ta

C. 622. Adjuk meg az 6sszes olyan 7-tel oszthaiBCCBA alaku hatjegly szamot, amelyréABC
is 7-tel oszthat6 A, B, C killbnb6® szamjegyeket jeldlnek.)

C. 623. Oldjuk meg a kovetkdzegyenletrendszert:
a’h’—a’—ab+1=0

a’c—ab-a-c=0

abc=-1.

C. 624. Belefér-e szazezer darab 4 cm atéjiészabvanyos pingponglabda egy 200x164x146 cm
méreti ladaba?

C. 625. A McDonald's ettermekben 6-0s, 9-es vagy 20-as agotasban rendelhetlink Chicken
McNuggets-et. (Igy példaul kérhetlink 21 darabotitrdg = 6 + 6 + 9, de semmilyen médon nem
kaphatunk 19 darabot.) Melyik az a legnagyobb dar@im, amit nem tudunk rendelni?

C. 626. Az 5 egység sugaru kdrlapot vagjuk szét két hindiabm egyerd tertleti részre. Milyen
hosszuak ezek a harok?

C. 627. Oldjuk meg a kovetkdézegyenletrendszert:
atb=c+d,
a’+b’=c*+d.

C. 628. Egy tetraéder alaku kartondobozt felvagunk az eggilcsabdl indul6 harom €le mentén,
majd az ,,elvalé" lapokat leteritjik a fenti cssmlcszemkozti lap sikjaba. Igy egy 30 cm oldalu
négyzetet kapunk. Mekkora a tetraéder térfogata?

C. 629. Igazoljuk, hogy ha tizenharom egész szam Osszetjeaitd 6-tal, akkor a tizenharom szam
tizenharmadik hatvanyanak 6sszege is oszthata 6-tal

C. 630. Egy négyjegii szam elé két szamjegyének 6sszege eg§ead utolsé két szamjegy
0sszegével. Az alsés az utols6 szamjegy 0sszege a harmadik szampdjge A masodik és
negyedik szamjegy 0sszege az@s a harmadik 6sszegének kétszerese. Melyik ég\gayy
szam?

C.631. Azy= - 1| +X + 1| fUggvény grafikonja és gz c egyenlel egyenes altal kdzrezart
sikidom tertlete 30. Mekkoracaallando értéke?

C.632. A 3,15, 24, 48, ... sorozat a 3 azon tdbbszorékalh amelyek 1-gyel kisebbek egy
négyzetszamnal. Mennyi a maradék, ha a sorozat@@@ltagjat elosztjuk 1000-rel?

C. 633. Egy tetraéder lapjainak terllete egyenbvabba a haromszog lapok beirhatd koreinek
sugarai is egyefiek. Mutassuk meg, hogy a tetraéder lapjai egybeakagd
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C. 634. Csonkakup alaku, felfelé széle$etlliteres haztartasi m@dényen a 1/2 liter jele az edény
magassaganak 2/3 részénél talalhatd. Mekkora pkéalas a feékor atmébdjének aranya?

C. 635. Szamtandéran megkérdezték a gyerekeket, hogy hbaywkn 6sszesen egy tydknak, hat
kutyanak és hét palpigradinak (a palpigradi eggtdditin neve). Aladar szerint 46, Beszerint 52,
Cecilia szerint 66, Déra szerint 78, Eufrozina seqyedig 82. Melyikiknek van igaza?

C. 636. Abrazoljuk a derékszdigkoordinatarendszerben azokat a pontokat, amelyekdinataira
—2<x<2,-3<y< 3, {x} <{y}.

(A {z} a zszam tortrészét jeloli.)

C. 637. Melyik az a pozitiv egész szam, amely a tizes@glcas szamrendszerben is haromjggy
tovabba szamjegyeinek 6sszege mindkét esetbeméggh

C. 638. Hany olyan négyzetes oszlop van, amelyben az éeken mért méiszama egész szam,
és a felszin mészama critben megadva annyi, mint a térfogat tig&@ma critben megadva?

C. 639. Hany olyan pozitiv egész szamokbol abolf) szampar van, amelyre
1<a<2001, 1= b< 2001,
€s aza ésb szamok legkisebb kdz6s tdbbszorose 20017

C. 640. A Gergely naptéar szerint 400 egymast kéwet soran dsszesen 97 sébépot kell
beiktatni. Hany év elteltével lesz 1 nap eltér&eagely naptar és a ,,pontos” naptar kozoétt, a eg
év hossza 365 nap 5 6ra 48 perc 46 masodperc?

C. 641. Egy téglalap alaku papirlapot az atl6ja mentén degaenk. A dupla rétegen talnyald
részeket levagva, a megmaradt papir széthajtasandvusz alaku lesz. Ezt most a kézépvonala
mentén hajtjuk 6ssze, és a papirt @blelhez hasonléan megint kdrbenyirjuk. Milyen téggddol
induljunk ki, hogy a véglul megmaradt papir széfimijttan szabalyos hatszdg alaku legyen?

C. 642. Egy természetes szam négyzetének utolso két jegigsefélve az eggyel nagyobb szam
négyzetét kapjuk. Hatarozzuk meg az 6sszes ily@mastz

C. 643. Az ABCharomszdg terilete kerlletek, a korulirt kor sugarR. Bizonyitsuk be, hogy

2
4R < [Ej :
3

C. 644. Egy hdromszdg sz6gei B ésy. Bizonyitsuk be, hogy:

.cosc.r N .cos,_B N _cosy —o
singsiny sinasiny sinasing

C. 645. Ketten a kovetkezjatékot jatsszak. Egy kupacbol, amelyben kezdetfoegal gyufa van,
felvaltva vesznek el minden I1épésben egy, két veggm szal gyufat, amig mind el nem fogy. Az
nyer, akinél a végén paros szamua gyufa van.

A kezddnek, vagy ellenfelének van-e ngestratégiaja? Hogyan kell jatszania, hogy nyerjen?

C. 646. A természetes szamok sorozatabodl elhagyjuk a nespamaokat. A megmaradd szamok
sorozataban melyik a 2001-edik, és hanyadik hedjlesn 20017?
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C. 647. Megrajzoltuk a koordinatarendszerben ) = 1 fuggvény grafikonjat. Mekkoranak
X
valasszuk az 0j, egymassal tovabbra is edyegységeket a tengelyeken, ha azt akarjuk, hogy a

gorbe ag(x) = 2 fuggvény grafikonja legyen?
X

C. 648. Mennyi a %392 pontos értéke?

C. 649. Egy csonkagula alaplapjanak a teriilete 8 detlapjanak a teriilete 1 émA gulat az
alaplappal parhuzamos sikkal két egye@rfogatu részre osztjuk. Mekkora a sikmetszétaes?

C. 650. Egy képkereskedéshen a képek keretének ara egyearésgos a bennik 18festmények
ertékével. A kereskédannak érdekében, hogy bizonyos képek ara koziitinkséget cstkkentse,
felcserél egymassal két-két keretet. Az egyik egetiz a kép, amely 6tszor annyiba kerdlt, mint a
masik, kereteik felcserélése utan mar csak haranasry/iba kertl. Hogyan modosul a ,, Téli t4)" és
a ,,Falu rossza" c. képek arainak aranya, hadikrieicserélése éit a ,,Téli taj" kilencszer annyiba
kerdlt, mint a ,,Falu rossza"?

C. 651. Az abréan lathat6 egységnyi tertilddrben a szirke tartomanyt félkorivek hatarolj&k.
AB atmeébnek 1/5 egységnyi része esik a satirozott tartorbaisejébe. Mekkora a satirozott
tartomany kertilete és a teriilete?

C. 652. Legyens paratlan sok jedypozitiv egész szam. Jel6fj@zt a szamot, amety
szamjegyeibl all, csak forditott sorrendben. Bizonyitsuk begis + f pontosan akkor oszthat6 11-
gyel, hasis oszthat6 11-gyel.

C. 653. A p paraméter hany kilénbéz2rtékére van az

X —y*=0

Xy + px—py = p’

egyenletrendszernek pontosan egy megoldasa?

C. 654. f, Ty, ésf. jeldlik egya, b, c oldalu, T tertleti haromsz6g betsszdgfeledinek a hosszat.
[, O, atb+c

lgazoljuk, hogyfa— = :
abc (a+b)(b+c)(a+c)

C. 655. Barabas nagymamaja egy ideje minden lottosolsmldélretesz perselyébe némi
aprépénzt unokgjanak. A nagyi rendkivil preciz yoég az alabbi szabalyokat mindig betartja:

1) Csak fémpénzt tesz félre.

2) Egy szam kisorsolasakor a szamnak medféisszeget teszi a perselybe, ligyelve arra,
hogy a legkevesebb szamu érmét hasznalja fel.

3) A sorsolas végeztével mindig felirja, hogy miel§rméldl mennyit dobott a perselybe.
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Az egyik sorsolas utan, ahol 7 szamot sorsoltadd 235 pozitiv egész kozll, nagyi azt jegyezte
fel, hogy 3 db 20, 6 db 10,5 db 5, 9 db 2 és 3 étlrintos érmét dobott a perselybe. Mik voltak a
kisorsolt szamok?

C. 656. Egy 21 250 Ft-os kabat arat leszallitottak egyedntgnyes vasar alkalmabol. Majd a
kardcsonyi vasérban akcios aron még olcsébb, 1Fl&dt. Hany szazalékosak az engedmények,
ha tudjuk, hogy mindkeitegyjegyi szam?

C. 657. Egy kup és egy henger magassaga is és térfogaggand. Mekkora a kup nyilasszdoge, ha
a két test palastjanak felszine is megegyezik?

egyenletrendszert.

C.658. Oldjuk megazt ++=1. 1 : -1 1 .1 1
X Yy z z z

X+24 y—15_

C. 659. A 0<t < mvalos paraméter mely értékei esetén nincs megolad&m X +t) = 1 — six
egyenletnek?

C. 660. Hanyféleképpen lehet a 8x8-as sakktabladingizil két kilonbdét kivalasztani ugy,
hogy a k6zéppontjukat 6sszek&izakasz felégpontja is egy mezkdzéppontjaba essen?

C. 661. Mi a feltétele annak, hogy egy 9-re és egy 7égadé egész szam szorzata 63-ra
vegadjon?

C. 662. Egy téglatest térfogata 8 &nita a téglatest minden élét 1 centiméterrel mesjidk;
akkor egy 27 crhtérfogattl téglatestet kapunk. Mekkora térfogaglatestet kapunk, ha ismét
megnoveljik az éleket 1-1 centiméterrel?

C. 663. Egy hegyesszdigharomszdg alaku papirlapnak leszakadt a legnagyoidet tartalmazé
csucsa. A papir megmaradt részén szerkesszuk tmagmszog koré irhato kor sugarat.

e

C. 664. Hatarozzuk meg ag=x* + 1 és ax =y* + 1 egyenldt parabolék ay = x egyenlei
egyenessel parhuzamos éfinek tavolsagat.

C. 665. Mennyi az alabbi tort értéke, ha a szamlalé ésve ugyanannyi szamjegyet tartalmaz?

166..6
66...64

C. 666. Egy egész egyitthatos masodfoku polinom minderzduyggen 3-mal oszthatd értéket
vesz fel. Bizonyitsuk be, hogy a polinom mindharegytitthatoja oszthatdé 3-mal.

C. 667. Legyena = x+1, b= y+1, c= xy+i.
X y Xy

Mutassuk meg, hogy & + b? + ¢ —abckifejezés értéke nem fiiggtsl ésy-tol.

C. 668. Adott azABC egyend oldali haromszdg. Hol vannak azoR @ontok a haromszog
sikjaban, amelyekeA> = PB? + PC*?
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C. 669. Adott kerileti kdrcikkek kozil melyiknek legnagyobb a terilete?

C. 670. Egy 3x3-as tablazatba beirtuk azsetdenc pozitiv egész szamot, mindegyiket egyszer.
Tegyuk fol, hogy a harom sorban balrdl jobbra, ahaoszlopban foludl lefelé, illetve a bal fols

csucsbal kiindulé atlon kiolvashaté haromjégzamok mindegyike oszthato 11-gyel. Mekkora
lehet a jobb f6l§ sarokbal kiinduld &tlon kiolvashatd haromjéiggzédm értéke?

C. 671. Egy 36 cm atméji labosba beleallitottunk egy 6 cm és egy 12 cmrsuigebttestiveget.
Legfeljebb mekkora sugaru litestiveg allithaté be a tdbbi mellé a labosba?

C. 672. Egy téglatesA csucsabol kiindulé éleinek hossza 1, 2, 3 egysegn élekA-tol kilonbod
végpontjai egy haromszoget hataroznak meg. Milyessze van a& pont a haromszdg sikjatél?

C.673.A0,1,2,3,4,5,6, 7, 8,9 szamok kozul kétsAasztunk véletlensziggn. (Ugyanazt a
szamot kétszer is kivalaszthatjuk.) Minek nagyoMalaszirisége: annak, hogy a két szam
0sszege, vagy annak, hogy a kulonbségik oszthaial 3-

log, 50
C. 674. Oldjuk meg az alabbi egyenletezf% = (Ej .

C. 675. Van-e olyan négyzetszam, amelynek utolso két sagyejparatlan?

C. 676. Az ABEFtéglalapAB oldala 1 BE oldala 3 egység. BE oldal harmadolépontjat esD.
Mutassuk meg, hogy

BACO + BADO + BAH] = 180.
C. 677. Hatarozzuk meg aa ésb egész szamokat, la& + (a + b)* + b* négyzetszam.

C. 678. Az ABCharomszdgbeAC = 1,ABC] = 30°,BAC = 60°, aC-bél indulé6 magassag
talppontjaD. Milyen messze van egymastolAZD és aBCD haromszogek beirt kérének a
koézéppontja?

C. 679. Adott harom egységsugaru gémb, melyek paronkémtileegymast és a3 sikot.
Hatarozzuk meg annak a gémbnek a sugarat, melyimdpbontja as sikon van és érinti a
goémboket.

C. 680. Egy kilenctagu vélaszt6 testilet harom jelolt kdzdlhaszt. Mindegyikik rangsorolfket,

az el$nek 3, a masodiknak 2, a harmadiknak pedig 1 pautoOsszesitve a jeloltek pontszamat
kiderult, hogy a sorrend egyértelmi, harmuk pomtez&ilonboa. A testillet egyik tagja

észrevette, hogy ha a valasztast ugy bonyolitetéka le, hogy mind a kilencen csak egy jeldltet
valasztanak ki és annak adnak 1 pontot, akkob#gél sorrendje megfordulna. Hany pontot kaptak
eredetileg a jeldltek?

C. 681. Az abranlathatd harom emeletes ,,piramist” 1°aa kockakbdl épitettiik, felszine 42%m
Ennek mintajara készitettiink egy nagyobb , pirangstimelynek 2352 cha felszine. Hany
emeletes?
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C. 682. A 2002-es adobevallasnal azoknak, akiknek az ienetd jévedelme 1 050 000 forintnal
tobb volt, a tébblet 40%-&n kivil 267 000 forinketlett adoként befizetni. Mekkora havi bruttd
jovedelem esetén lett a jovedelem 30%-a az add?

C. 683. Az ABCegyend szaru derékszogu haromszoghenh= BC. Az A csucsbadl induld
szogfeled aBC befogot & pontban metszi. Igazoljuk, hogyP® szakasz hossza egy&iaizABC
haromszdg beirt kbrének atrdg@vel.

C. 684. Oldjuk meg az

X=Xy+y=1

X +y =17

egyenletrendszert.

C. 685. Hany liter egy 1000 ffelszini, 1000 km magas henger térfogata?

C. 686. Egy unalmas 6ran Anna azzal mulatja di,itlogy egész szamokat ir egymas ala. Egy
adott szambdl kiindulva a kovetkiegorban vagy az &6 szam jegyeinek az 6sszegét, vagy pedig a
szorzatukat irja. Ezzel a médszerrel folytatva gg&dt észrevette, hogy minden egyes felirt szam
paratlan. Hany olyan legfeljebb hatjéiggezdiérték van, amelyre teljestil, hogy minden egyestfeli
szam pératlan?

C. 687. Egy négyszdg csticspontjainak koordini;0), B(16;0),C(8:8), D(0,8). irjuk fel annak
az AC-vel parhuzamos egyenesnek az egyenletét, amelgkifa négyszog teriletét.

C. 688. Oldjuk meg az}/2] + [x/4] = x egyenletet. §f], azx egész része aenél nem nagyobb
egészek legnagyobbika.)

C. 689. Oldjuk meg azx'*% 1) — 4109441 _16y00:(40+2 1 6443 = 0 egyenletet.
C. 690. Lehet-e harom egész élhosszusagu kocka térfodgasanasszege 2002 egység?
C. 691. Hany mnf Magyarorszag teriilete egy 25 cm até@foldgdmbon?

C. 692. Az x, y, zvalds szamokra teljesul, hogy+ 2y + 42> 3 ésy — X + 22> 5. Igazoljuk, hogy
ekkory —x + 2z> 3.

C. 693. Mekkora lehet egy olyan egyérdzari haromszog szarszége, amelynek magassagaibol
mint oldalakbdl haromszég szerkeszétret

C. 694. Mekkora az [logl] + [log,2] + [log.3] + ... + [log2002] 6sszeg értéke?

C. 695. Egy hatjegyi szamot csokkentlink a szamjegyeinek dsszegéval, amdpy kapott szammal
ugyanezt folytatjuk. Eljuthatunk-e igy a 2002-h6z?
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C. 696. Oldjuk meg azq+ 3| +p[x — 2| = 5 egyenletet, ahopavalés paraméter.

C. 697. Az ABCDnégyszogheAB = 1,BC = 2, CD =+/3, ABCO = 12, végilBCDO = 90.
Mekkora azAD oldal hosszanak pontos értéke?

C. 698. Egy haromszogben &8 oldal hossza 10 cm, #&C oldal hossza 5,1 cni;ABL = 58.
Hatarozzuk meg BCA-et 1 sz4zadfok pontosséggal.

C. 699. Mennyi a valdszitisége annak, hogy az 5-6s lottd sorsolasakor lelg&dp olyan szamot
is kihtznak, amely az &d6 heti nyertes szamok kozoétt szerepelt?

C. 700. Papirbdl kivagunk egy négyszog alaku lapot, riifjdvozb sorainkat, majd sarkainal
behajtjuk Ugy, hogy a csucsok egy k6zos pontbaljeeek. Milyen négyszoget vagjunk ki, hogy a
behajtott részek hézagmentesen és egymas atfeélkgetakarjak a négyszdog tobbi részét?

C. 701. Mutassuk meg, hogy'2...1001 + 10021003...2002 oszthat6 2003-mal.

C. 702. Egy derékszdgharomszdg hegyesszogei 60° és 30°. A haromszéglegigend sugarui
kort irunk, amelyek érintik az atfogot, egymasegg-egy befogot. Hanyszorosa a kisebbik befogo
a korok sugaranak?°®

C. 703. A p val6s paraméter értékétiiggden hany gydke van ax2— 1Qpx+ 7p—1=0
egyenletnek a (-1;1) intervallumban?
C. 704. Mely n természetes szamokra igaz, hogy,3olpgs4 10945 "...1ogn(n + 1) = 10?

C. 705. Egy kobnyv oldalszamozasa az 6todik oldalon k€#dd Ezen az oldalon az 5-6s szam
szerepel. A kdnyvben még két olyan oldal talalhatdelyre az etsnégy oldalhoz hasonléan nem
nyomtattak ra az oldalszamot. A kdnyvbenslédalszamok 6sszege 23 862. Hany oldalas a
konyv?

C. 706. Mely a ésb természetes szamokra teljestilnek a @0+b < 100 és ab9a <% <091

feltételek?

C. 707. Egy haromszdg két oldalaval parhuzamosan rajzotja azokat az egyeneseket, amelyek
felezik a haromszdg terlletét. Milyen aranybanjasztharomszog teriletét a metszéspontjukon
keresztll a haromsz6g harmadik oldalaval parhuzambgézott egyenes?

C. 708. Egy egyerd szar( haromszog szogeip, y. Mekkorak ezek a szogek, ha’sint sirfp =
siny?

C. 709. A jol gbmbolyitett dobdkocka a kocka éleit édigombnek a kockéval alkotott k6zos része.
Mekkora a felszine egy ilyen dobdokockanak, ha kétrkozti lapjanak tavolsaga 2 cm?

C. 710. Egy iskolaban a didkok atlagéletkora 16 év, a t#t#B8 év, az 6sszes didk és tanar
atlagéletkora egyutt 17 év. A tanarok atlagosanrat tanitanak hetente, a diakoknak pedig hetente
atlagosan 29 6rajuk van. Minden osztalynak ugyayismfétszama. Hany gyerek jar egy osztalyba
ebben az iskolaban?

C. 711. Egy pozitiv szamokbdl all6 sorozat barmely haroynads utani elemére teljesul, hogy a
kozép$ szam a két szdiaek a szorzata. Az €l$t elem, valamint az utana kovetkei elem
szorzata is 2. Hatdrozzuk meg a sorozdit &fstagjat.
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C. 712. Az ABCharomszdgben a szokasos jeldléselgkeBa, a = 27,¢c = 48. Hatarozzuk megla
oldal hosszéat.

C. 713. Hany megoldasa van a [Orjdntervallumban a sin2002= sin200% egyenletnek?

C. 714. Egy t0 vizében egy ottfelejtett labda Uszott. Afayy bekdszontével a to fenékig
befagyott, a labdat kiemelték, és egy 8 cm mélycradatmeésji mélyedés maradt a nyomaban.
Hany centiméter a labda sugara?

C. 715. Utmé szerkezetiink ,,lelke" egy 1 méter keniiletrék. Ezt az Uton végiggorditve
szamlalé mutatja, hogy a kerék hanyszor fordulbkpwagyis hany méter az Gt hossza. Mennyit
mutat a szamlald, ha — nem éppen rendeltetésszdiasznalva — az Gtniéegy 100-foku
lépcssoron toljuk fel? Minden I1épéfok 20 cm magas és 30 cm hosszu. (A kerék csusrdssen
gorddal.)

C. 716. Adott aK, L ésM pont, tovabba az ezekre nem illeszkeadgyenes. LegyeN aze
egyenes tetsiteges pontja. AL felezpontjaP, azMN felezpontjaQ, aPQ felezpontjaR. Mi az
R pontok mértani helye?

C. 717. Egy talcan 6sszesen 58 szelet bejgli van, diosad®svegyesen. Harom didst
ugyanannyiféleképpen lehet kivalasztani kdzulllgtrkét makost és egy didst. Hany mékos bejgli
van a télcan?

C. 718. Oldjuk meg a (9 —8'3* — (x — 2)(¢ — 5x + 6) = 0 egyenletet a valés szamok halmazan.

C. 719. Oldjuk meg az + 1 +..+ ! =1 egyenletet a valés szamok halmazan.
log, x log, x log, X
2 3 10

C. 720. Egy iskoldban a tanév soran harom kirandulast szeal. Az el§ kirandulason a résztvév
tanulok 75%-a, a masodikon 60%-a volt fil. A harikdirandulasra pontosan azok a tanulék
mentek el, akik legalabb az egyik kirandulasontrestek. Mutassuk meg, hogy a harmadik
kirandulason sem volt kevesebb fid, mint lany.

C. 721. A 0-t8l klllénbd3 a, b, ¢ valdés szamokra kiszamitjuk ﬁc+ﬁ+ﬁ +a_bc értéket. Hany

[abd

kulonbo® eredményt kaphatunk?

C. 722. Tetsdlegesx valos szamra legyeffx) a & + 1,x + 2, =X + 4 értékek minimuma. Mennyi
f(x) legnagyobb értéke?

C. 723. Egy el$ generaciés robotmand csak egyenesen tud halaéimyviltoztatashoz le kell
allitani, majd a kivant iranyba forditva Gjbdl @litani. Egy 1 méter széles korfolyoson, amelynek
bels kerlilete 30 méter, legalabb hanyszor kell lediigarobotot ahhoz, hogy a folyosét
korbejarva visszaérjen kiindulasi pontjaba? (A toleno kiterjedése elhanyagolhato.)

C. 724. Egy egyenes hasab alapja derékéziromszog. A haromszog egyik befogdja akkora,
mint a hasab magassaga. Masik befogéjanak és gfajohossza egyitt 8 cm. Legfeljebb
mekkora lehet a hasab térfogata?

C. 725. Egy X3-as tablazat minden migeére elhelyeztiink egy 1 forintost irassal folfélégalabb

hany érmét kell megforditanunk ahhoz, hogy ne Ile@gy egyenesen (sor, oszlop, atlé) sem harom
iras, sem harom fej?
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C. 726. Van-e olyan szabdlyos sokszdg, amelyben a legebbidtlé hossza egyérd sokszdog
kordlirt korének a sugaraval?

C. 727. Péter telefonszama korzetszam nélkil 312837, g&dliy 310650. Ha ugyanazzal a
haromjegyi szammal osztjuk el ezeket a telefonszamokat, adgppend maradékokat kapunk. Ez a
maradék varosuk korzetszama. Mennyi ez a maradék?

C. 728. Az ABCD konvex négyszoé esB csucsanal l&évszogei egyeidk, C-nél fekw szdge
deréksz6g. AAD oldal mebleges eBD atléra. ABC oldal hossza megegyezikCd oldaléval.
Hanyszorosa ez a k6zds hossA&roldal hosszanak?

C. 729. Oldjuk meg a 21g x + x — 1 = 0 egyenletet a valds szamok halmazan.

C. 730. Hany megoldasa van {Zl%} = [111} +1 egyenletnek az egész szamok kérében?

C. 731. Az ABCDtrapézAB alapjara, mint atmére irt kor érinti aCD alapot és felezi a&D ésBC
szarakat. Mekkorak a trapéz szogei?

C. 732. Igazoljuk, hogy tetsilegesa ésb nemnegativ valés szamokra fennall az

a+b +% >Ja++/b egyenbtlenség.

C. 733. Egy szabalyos haromsz6g oldalait (azonos koérllgzéant) felosztottuk:q aranyban. Az
osztopontok dsszekotésével kapott haromszog teréteeredeti haromszog terUIetén:éej«ed

része. Mekkora p:q arany?
C. 734. Abrazoljuk a koordinatarendszerben azokBtxay) pontokat, amelyek koordinataira
2+y 4-Xx
- < —

X y
C. 735. Az egységnyi oldal&BCD négyzetAB, BC, CD, DA oldalan félvesszik a&;, By, Ci, D1
pontokat gy, hogyAA = BB, =CC, =DD, = é Mekkora azA;B,C,D1 négyszog terilete?

C. 736. Az internet6l egy 1,5 MB-os f4jlt téltiink le a szamitégépuinkkemiivelet soran a program
a letdltés addigi atlagos sebessége alapjan folymaa megbecsili a még hatraledot.

A képernyre pillantva azt latjuk, hogy a fajlnak pontosaielét mar letdltdtte a program, s ekkor a
miveletl®l hatralew id6t pontosan 2 percre becsiili. Ezutan barmély elteltével azt

tapasztaljuk, hogy (a halozat leterheltsége mma&y mindig 2 percet ir ki a program a fajl
letoltéséldl hatralevs idoként. Adjuk meg fuggvényekeént a fajl mar letoltott részének méreté

C. 737. Egy cukorkat gyart6 vallalatnal a legujabb termé&gtatest alaki dobozokba kivanjak
csomagolni, a 10 dobozhdl 6sszedlldjgycsomagokat pedig vékony féliaval burkolni.

Az igazgato szerint &hyos lenne, ha a gjtécsomag geometriailag hasonlé volna a cukorkas
dobozhoz. Megvaldsithato-e az elképzelése?

C. 738. Milyen nagy lehet egy haromszog terulete, ha egldielanak a hossza sem nagyobb 2-nél?

C. 739. Egy ,,csuklos" deltoid oldalai 3 cm és 4 cm hoakz&zogei valtoztathatdk. Mekkora a
konvex deltoid atldinak hossza, ha a terilete delelérhet legnagyobb értéeknek?
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C. 740. Hatarozzuk meg azokat a pozitiv egész szamokatyaknmasfélszer akkorak, mint a
szamjegyeik szorzata.

C. 741. Szerkessziink haromszdget, ha adott két oldalab, tovabba tudjuk, hogy (a szokasos
jelolésekkela = 2.

C. 742. Szeretnénk egy kerités elkorhadt léceit 2,5 nféieszU szakaszon 3 cm vastag Uj lécekre
kicserélni. Az egyik fa térzse éppen megfélelagassagu, és bt egy 30 cm atméji kor alapu
egyenes henger hasznalhato fel. A kapott |ecekebsan egymas mellett szeretnénk felallitani
agy, hogy a szélesebb oldaluk nézzen befelé.

Elkészithet-e a kerités, ha veszteség nélkil tudjuk méreabrsza fatorzset?
C. 743. Oldjuk meg aﬂogx(z,s—lj >1 egyenbtlenséget.
X

C. 744. Hanyféleképpen helyezliet| a &8-as sakktablan egy 5 egységnyi oldalt négyzet ugy,
hogy minden cslcsa egy-eqgy Middzéppontjaba essék? (A tikrozéssel és forgatéggalasba
vihetd megoldasokat nem tekintjiik kilonkibmnek.)

C. 745. Van-e 2004 olyan pozitiv egész szam, amelyek ¢gsesegyerd a szorzatukkal?

C. 746. Az abababalaku hatjegly szamok kdz6tt hany
a) 217-tel;
b) 218-cal oszthat6 szam van?

C. 747. Valamely egyerd szaru haromszog alapja egységnyi, szarainak hbsstekkora annak
az egyertl szaru haromszognek az alapja, amelynek szarszygelke az ebbbi haromszég alapon
fekvo szogével és szarai egységnyiek?

C. 748. Oldjuk meg az egész szamok halmazan a kovétkgyenletet:
sin(g(x—x/x2 —3x—12)j =0.

C. 749. Az &branlathat6 6 egységiekockaAE élének harmadolopontj&i ésL. A kockat ad HG
és aKFG sikokkal részekre osztjuk. Mekkordasucsot tartalmazo rész térfogata?

2

C. 750. Egy vonat a menetrend szerint indul ki az allomasr&ilométer megtétele utan a
mozdonyvezét az 6rajara néz és latja, hogy az 6ra-és a pertinpwatosan fedi egymast. Az &ls
8 kilométeren a vonat 33 kilométeres orankéntigghességgel haladt. Mikor indult el a vonat az
allomasrol?

C. 751. Egy deltoid oldalaa ésb (a # b). A kilonbd® hosszusagu oldalak derékszdget zarnak be.
Mekkora annak a kérnek a sugara, amely a deltomirainégy oldalanak meghosszabbitasat érinti?
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C. 752. lgazoljuk, hogy ha aa, b, ¢ pozitiv szamok egy mértani sorozat egymast kbektmei,
akkor aza +b +c, \/3(ab+ bc+ac) és3/27abc is egy mértani sorozat elemei.

C. 753. Masfél literes asvanyvizes palackok ovsieerel vannak keskenyitve, hogy jobban meg
lehesserbket fogni. A palack normal kertlete 27,5 cm, a #8arél — ami 1 cm magas hengerpalést
—csak 21,6 cm. A kulonbéxeruleti hengerpalastokat az ov felett €s alatt egyaré@nt thagas
csonkakup palastok kotik 6ssze. Mennyivel magadabbadlyen palackok, mint az ugyanolyan
trtartalma és normal keriietdv nélkuli tarsaik?

C. 754. Oldjuk meg a% = 2003%-*%* egyenletet.

C. 755. Hanyféleképpen lehet 1000 Ft-ot felvaltani kizagol, 2 és 5 Ft-os érmék
felhasznalaséaval?

_ Ny s 1-X 1+
C. 756. Oldjuk meg az alabbi egyéilenséget a valés szamok halmazan:— < :

1-]¢ i+

C. 757. n® darab egységkockabdl eglii nagy kockat allitottunk 6ssze. Van-e olyaarték,
melyre a nagy kocka testatloi altal metszett kiskié szama éppen fele a testatlok altal nem
metszett kis kockak szamanak?

C. 758. Egy derékszdgharomszdg befogdinak hossza 1B5. A haromszdg legkisebb szdge
Mekkora a cos8 pontos értéke?

C. 759. Az (x; y) koordinatasik mindeR(x; y) pontjdhoz hozzarendeljukRx —y; —y) pontot.
Melyek azok az egyenesek, amelyek ezen transzfodrsacan 6nmagukba mennek at?

C. 760. Egy Uzletben 1000 forintossal fizettiink. A bloklafizetend és a visszajar6 6sszeg
ugyanazokbdl a szamjegyeiiallt, csak mas sorrendben. Mennyi a szamjegyekeige?

C. 761. Egy haromszdg két oldalanak hossza adott, tovalupakt, hogy az ezekhez tartoz6
sulyvonalak meilegesek egymasra. Szamitsuk ki a harmadik oldazdbs

C. 762. A K; kocka korulirt ggmbjének a felszine kétszer akkomat aK, kocka beirt gdmbjének
a felszine. Jel6lj®; aK; kocka beirt gdmbjének a térfogatéds,pedig ak, kocka korulirt

L . . \/ .
gbmbjének a térfogatat. Mekkora\—/éc arany?
2

C. 763. Egy sarokban I&vallvanyon harom, 30 cm x 40 cm-es polc van, a szeéaosak tdvolsadga
egyenb. Ahol a két fal és a kozéppolc talalkozik, harom pok tanyazott. Egyszer egkikz egyik
falon ferdén felmaszott a félpolc sarkahoz, masikuk a méasik falon ferdén lewtész also polc
sarkahoz. A harmadik pok a helyén maradt, és nmeggjéditta, hogy arrél a helyirtarsai 126-os
szdgben latszanak. Mekkora a polcok tavolsdgazdémszédos polcok ugyanakkora tavolsagra
vannak egymastol.)

C. 764. Adott azs valos szam. Oldjuk meglag, log, x >log log, x egyenétlenséget.

S

C. 765. Egy kihtuzhat6 kerek asztal atigr 1 méter. Kihuzott allapotban az asztallap ke
alaku része kozé egy 1x0,5 m-es téglalap illeszkedik. Van-e ekkor az dsgtaak két, egymastol
150 cm-nél tavolabb Iévpontja?
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C. 766. A konyhaban |é faliéra naponta 2 méasodpercet késik, a szobalvéralétik 6ra naponta

15 masodpercet siet. Vasarnap délben a faliorad 2 percet, az antik 6ra 11 ora 59 percet mutat.
Mikor lesz a hét folyaman az 6rék altal mutatothéslodi id kdzotti kildnbségek négyzetbsszege
a legkisebb?

C. 767. Hatarozzuk meg az 6sszes olyan nem negabiyc szamot, amelyre:

Jabrc=va-yB+ie.

C. 768. Két egységnyi sugaru kor &zésB pontokban metszi egymast. Egyik koz6s éfiik azE
ésF pontokban érinti a kdroket. Mekkora lehet ann&k@nek a sugara, amelyik athaladeg# és
A pontokon?

C. 769. Egy 20 cm sugaru henger @aegyenes mentén érinti a sik talajt. &agyenesre
merblegesen egy 50 cm hosszu palcat thmasztunk a mekgégy, hogy a palca talajon év
végpontja 40 cm-re van a&egyenesil. Milyen magasan van a palca masik végpontja?

C. 770. Egy 35 Bs osztaly tanuloi két csoportba oszthatdk: a kagjkakre és az égimessd&re. Az
égimeszdik allitjak, hogy magasabbak a kockéffnél, akik viszont jobb matekosnak tartjak
magukat. Egyikik egyszer azt kérdezte egy egimétsitel,Mit értetek azon, hogy ti magasabbak
vagytok nalunk? Talan azt, hogy

1. Minden égimeszélmagasabb valamennyi kockaiie¢l?

2. A legmagasabb égimes&ehagasabb a legmagasabb kockadféj?

3. Minden égimeszélmagasabb valamelyik kockaiegl!?

4. Minden kockafdj alacsonyabb valamelyik égimesasd|?

5. A legalacsonyabb kockafeplacsonyabb a legalacsonyabb égimésedP"”

A kérdések hallatdn az égimedzsremmel lathatéan 6sszezsugorodott ... A feladaont az,
hogy megallapitsuk, milyen viszonyban allnak aif&iplentések, azaz barmely két allitas esetén
dontsik el, kovetkezik-e egyikiéba masik.

C. 771. MatekvarostsFizikavaroskiulénboz idézénaban talalhatok. Egy repihelyi idé szerint
reggel 8-kor induFizikavarosbolés meég aznap helyiddszerint délben érkezidatekvarosba.
A jarat két 6ra mulva visszaindul és ugyancsakihebyszerint este 8 6rakor érkezik
FizikavarosbaAz utazas mindkét iranyban ugyanannyi ideig tdennyi az id Fizikavarosban
akkor, amikoMatekvarosbardél van?

C. 772. Tortént egyszer egy matematikadran, hogy egy atta@ + 2b — 3f négyzetre emelést
rosszul végezte el, & + 4b° — 9 lett az eredménye. Tanara kérésére @ttesképpen
behelyettesiteth ésb helyére egy-egy természetes szamot. A behelyEasian az eredmény
helyesnek bizonyult. Mely szamokat helyettesithattanul6?

C. 773. Egy trapéz alaku folddarab parhuzamos oldalai 208ter és 1500 méter, a szarak hossza
pedig 613 méter és 37 méter. Hany négysz6gol k tetélete?

C. 774. Mekkora teriildt a derékszdgkoordinatarendszerben azoknaR(g; y) pontoknak a
halmaza, amelyekre teljesuil, hogytly| + k—y| < 47?

C. 775. Pistike eredeti mddon szamlal az ujjain. 1-gyeldie hiivelykujjan, ezutan a 2-t és a 3-at a
mutatoujjan, a 4-et, 5-6t €s a 6-ot a kod&ggn, a 7-et a girisujjan, a 8-at és 9-et a kisujjan.
Ezutan visszafelé folytatja, a 10-et, 11-et, 12egimt a gyirisujjan, 13-at a kozéfis, 14-et és 15-
0t a mutatén, 16-ot, 17-et, 18-at a hiivelykujjédrel ismét visszafelé a mutatoujjan és igy tovabb.
Melyik ujjAn szamolja a 2004-et?
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C. 776. Mutassunk példat olyan deréks#dtmaromszogre, amely felbonthaté 6t egybevago
haromszdgre.

C. 777. Az 6zbnviz edtti jegykezeb gépek a menetjegy kilenc szamozott tjexkdzil néhanyat —
akar az 6sszeset — kilyukasztanak. A gépek bgattiaz elledrok azt kérik, hogy a gép ne
ugyanazokat a méket lyukassza, ha valaki nem a#ighsnak megfeléen, hanem lapjaval
forditva helyezi be a jegyét. Hany ilyen beallitédzetséges a gépnek?

w s [
o e 6o )
[l=R = 0| L

C. 778. Egy szdmtani sorozatban jeltfg a sorozat etsm elemének az 6sszegét. Bizonyitsuk be,

hogy mindem>k=> 1 eseténS”*k s :
n+k n-k

C. 779. Egy 12 x 12 x 35 cm-es, 5 kg tontiegépsonkat ferdén vagtunk el ugy, hogy a
paralelogramma alaku metszet oldalhosszisaga 26 é@s. Mekkora lehet a keletkezett két darab
tomege?

C. 780. Egy matematika versenyen harom feladatotek ki. Az el$ feladatot a résztvék 85
szazaléka oldotta meg, a masodikat 80, a harmaolikhd) 75 szazalékuk. Bizonyitsuk be, hogy
legalabb 40 szazalékuk megoldotta mind a haronol dde.

C. 781. Hatarozzuk meg azokat a pozifiw q > r primszamokat, amelyekpé — (q + r)? = 136.

C. 782. A parttal parhuzamosan, attdl 200 méterre halgdveggrlas a Balatonon. Valaki
folyamatosan egy irAnyban Uszva szeretné elérizaléd hajét. A parthoz képest milyen szogben
kell elindulnia, ha a vitorlas sebessége 15 knZhjsz6 sebessége 2 km/h, és indulaskor a parton
mérve 2 km tvolsdgban van a hajotol?

C. 783. Az abranlathato szurkével jelolt tartomanyt Azsiicst 3Bos szog szérai és e@y
k6zéppontu koriv hataroljak. Mekkora a tartomamilete, haAO = AB = 1?

o A c

C. 784. Az ABCDEFGHtéglatestben — a szokasostlzéssel -AE = 1,AD = 2,AB = 3. Mekkora
annak a testnek a térfogata, amelynek a cs@céalC, valamint aZFGH lap éleinek a
felezdpontjai?

C. 785. Melyik az a legkisebb pozitiv egész szam, amedgikhatd 111-gyel és az utolsé négy
jegye 20047

C. 786. Rogziteni szeretnénk a flggonyt a karnisra. Azaljtavolsagokat akkor tudjuk
egyszeiien biztositani, ha a két sz&lssipesz odacsiptetése utan a maradékban van k{zépszt
is megkoveteljik, hogy ez minden tovabbi kettéasrdf a kozéfdscsipesz rogzitése utan is
teljesuljon. Hany csipeszt tehetlink a karnisraglgaszeretnénk rogziteni a fliggonyt?
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C. 787. Igazoljuk, hogy hx ésy pozitiv szamok, akk0|g<+_y <X+Y

Xy Yy X

C. 788. Abrazoljuk azx* — 10¢y* + 5xy* = 0 egyenlet megoldashalmazat a derékszog
koordinatarendszerben.

C. 789. Vizszintes sikra helyeztiink 8 damabugaru golyét ugy, hogy kézéppontjaik egy szalsilyo
8-sz0g csucsaiban vannak, a szomszédos golyok gaditk egymast. Mekkora annak a gémbnek
a sugara, amelyik érinti a sikot és a golydkat?

C. 790. Egy konkav négyszotg oldalainak fedepntjait 6sszekotottlik agoran lathatd modon.
Hogyan aranylik az igy kapott négyszdg terileterageti négyszog teriletéhez?

C. 791. Egy 9-szer 9-es tablazat nédze 460-t0l 540-ig beirtuk egymas utan az egésmeskat a
bal felss sarokbdl indulva, soronként balrél jobbra haladstaelyezhei-e ezen a tablan egy négy
négyzetbl allo, L betit formazo kartonlap agy, hogy 4 olyan szamot fedggemmelyek dsszege
2005?

C. 792. Oldjuk meg a kovetkézegyenbtlenségety/ x> + X + x < % :

C. 793. Mennyi 4011j%(19+ 6@) [3°%93J2 - 24/5 pontos értéke?

C. 794. Egy gomb két parhuzamos sikmetszetének tertteés 46t A sikok tavolsaga egységnyi.
Mekkora a gémb felszine?

C. 795. Bizonyitsuk be, hogy ha a 10-es szamrendszerlien dga,a,a,a.a;, szam oszthato 7-tel,
akkor a;a,a,a,a,a; is oszthato 7-tel.

C. 796. Egy derékszdggharomszog beirhaté kérének sugara az atfogohtmzfamagassag 0,45-
szorosa. Mekkorak a haromszog hegyesszdogei?

C. 797. Egy négyzet alaku étkéasztal labainak hossza valamilyen koriljaras stiesorrendben
70 cm, 71 cm, 72,5 cm és 72 cm. Billeg-e az aszsgjyis van-e két olyan asztallab, amely soha
nem tdmaszkodik egyszerre a padlo6 sikjara?

C. 798. Oldjuk meg az alabbi egyenletet4’3+ (3x — 10)Z + 3 —x = 0.

C. 799. Egy tetraéder minden csucsaban Ul egy-egy halgaadott pillanatban mindegyikik
elindul egy véletlenszéen kivalasztott élen, és atmaszik rajta a szomszésiacsba. Mennyi
annak a valosziisége, hogy két hangya talalkozik utkdzben vagyta2gén?

C. 800. Hatarozzuk meg azokat a pozitiv egész szamokatlyakn14-szer akkorak, mint a
szamjegyeik 0sszege.
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C. 801. Az egyiptomi haromszdgbe, amelynek oldalai 3, dg$ség hosszuak, irjunk téglalapot,
amelynek a csucsai a haromszog oldalaira illeszdedn oldalainak aranya 1:3. Hatarozzuk meg a
téglalap oldalainak hosszat.

C. 802. Osszehajthato, téglalap alaki asztalt akarunkite®éoly médon, hogy az asztallap
0sszecsukva axBCD, derékszdggel elforgatva &B'C'D' és szétnyitva B,B'C'C; helyzetben
van. Hova kell helyezniink a forgastengelyil sza@g&lapszeget?

B Cy
D C

A n
A B

B o

Hogyan valasszuk meg &BCD asztallap méreteit, ha nagyobb vendégségek eszigmetnénk
fenntartani azt a leh&téget, hogy 8,B'C'C; helyzeti nagy asztallapbdl azéh eljarassal
(derekszog elforgatas, majd szétnyitas utan) egy még naggshtallapot kapjunk, mikézben a
csapszeg helye nem valtozik?

C. 803. Oldjuk meg a kovetkézegyenletrendszert:

JIX+y+x+y=6
JX+Yy—y+x=2,
C. 804. Egy mértani sorozat éleleme 6, az efsn elem ('jsszeged;l—S, ugyanezen elemek

reciprokainak bsszegg . Melyik ez a mértani sorozat?

C. 805. Adjuk meg azokat az egész szamokbdl 4ll6 szamistrkas amelyek szorzata négyszer
akkora, mint az 6sszeguk, és egyikik kétszer akkoirst a masik kett 6sszege.

C. 806. Adjuk meg az 6sszes olyan 7-tel oszthato pozgése szamot, amelynek tizes
szamrendszerbeli alakja 5-re v8dik és a tobbi jegye pedig 1.

C. 807. Egy négyszog két szomszédos oldalanak hossZat@eill egység, kdzrezart szogik.60
A négyszog hur-és érisriégyszog is egyben. Mekkora a négysztg masik kéta

C. 808. Oldjuk meg a {3} + {x}* = 1 egyenletet.

C. 809. Az egységnyi ¢l ABCDEFGHkockaAE élének feledpontjaP, aBCGFlap kdzéppontja
R.

35



D
B
a) Mekkora terulet sikidomban metszi a kockaPaB, R pontokon atmehsik?
b) A fenti sik két testre vagja a kockat. Mennyeazek térfogatanak az aranya?

C. 810. Melyek azok a 45-tel oszthaté haromjeégzamok, amelyeknek a szamjegyei a feliras
sorrendjében szamtani sorozatot alkotnak?

C. 811. Adjuk meg azokat az egymast kdvegész szamokat, amelyeknek az 6sszege 100.

C. 812. Megy a @z0s Kanizsara a 21 km tavolsagradl@alakomarrél. Az utat 16 perc alatt teszi
meg ugy, hogy indulastdl egyenletesen gyorsul, rB@jdm/h allandé sebességgel halad, végul
egyenletesen lassulva megall. Mennyi ideig meg§zag 90 km/h sebességgel?

C. 813. Egy téglalap egyik oldala 10 cm hosszu. Mekkorégtalap masik oldala, ha egy 10 cm
x1 cm-es téglalap atlésan is éppen elfér benne?

C. 814. Oldjuk meg a kovetkdzegyenletrendszert, amelybewal6s paraméter:
X+y+z=t,

X+@t+1ly+z=0,

X+y—(@t+1lz=2.

C. 815. Az a ésb valos szamokrdl tudjuk, hogy a szorzatuk 1, to‘ééggy = %1 + bi+1 .
a

Hatarozzuk meg@ ésb értéket.

C. 816. Tortént egyszer, hogy Margit néni kedvenc csokgjiabk arat 30%-kal felemelték,
ugyanakkor a nyugdija is emelkedett 15%-kal. Hadgzalékkal csokken Margit néni
csokoladéfogyasztasa, ha csak 15%-kal tud toblietrk@sokoladéra?

C. 817. Miutan Klari kiszamolta, hogy’6+ 8 = 44, észrevette, hogy66 88 = 4444. |gaz-e
mindenn-re, hogy

(6...6)7° +8...8=4...47
n jegy n jegy  2Im jegy

C. 818. Egy kor alaku asztalra ratettiink egy négyzet atakit tgy, hogy a kézéppontjaik

egybeestek. A kor és a négyzet kerilete edy#xd asztallap terlletének hany szazalékat talkarja

terits?

C. 819. Az ABCDEFszabalyos hatszd§ kozéppontjaban, tovabb&acsucsdban egy-egy légy, az
A csucsban pedig egy pok Ul.BAcsucsbdl & iranyaba, &-bol pedig aZ irdnyaba egyszerre,
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azonos sebességgel elindulnak a legyek. (A pélbkalynarad.) Mutassuk meg, hogy a mozgas
soran mindig egy szabalyos haromsz6g csucsaibarakan

C. 820. LegyenekO< a,b,c,d < 200%gész szamok. Mi a valésigege annak, hogb + cd
paros szam?

C. 821. Az egységnyi oldald\BCD négyzetet elforgatjuk @ cstcsa korul Jokal. Mekkora
tertletet surol aAB oldal?

C. 822. Legyenekx ésy nem negativ valos szamok. Bizonyitsuk be, hd%w \/% < JX+Y.

C. 823. Egy aruhaz a masodik szliletésnapjan akciés napottt Az 50 000 Ft felett vasarldk
kétszeri arengedményben részeslltek. Az arengedrkéapzalékban kifejezve 10-nél kisebb
pozitiv egész szamok voltak. A 69 000 Ft-os telévig0 306 Ft-ért lehetett megvasarolni. Hany
szazalékosak voltak az egyes arengedmények?

C. 824. Egy kocka alaplapjanak koéralirt kore ésdtgbjanak beirt kdre egy csonkakup alap-, illetve
fedokore. Hogyan aranylik a csonkakup térfogata a kaékagatahoz?

C. 825. Bizonyitsuk be, hogy barmely négy egymast kdweagész szam szorzata felirhatd két
egymast kdveét paros szam szorzataként.

3
C. 826. Oldjuk meg a kovetkérzegyenletet: ?;x 1 _Ll =2.
x*=1 X-

C. 827. Repubn utazunk. A szemiunkt20 cm-re Ié% ablakon kinézve egy-egy hajét pillantunk
meg a 25 cmx40 cm-es ablak also sarkainak iranydhatfjuk, hogy a repdl10,3 km magasan
halad, a mi szemmagassagunk pedig az ablak viesZiedvonalaban van. Milyen tavol van
egymastol a két hajo?

C. 828. Mekkora az +y = 2005, X 4 Y - 1, AN A egyenlei egyenesek altal
200t 200¢€ 200€ 200t

kbzrezart haromszog tertulete?

C. 829. Az 6t0s lottdon 2005. szeptember 10-én a kovétlsgamokat huztak ki: 4, 16, 22, 48, 88.
Mind az 6t szam paros, kdzulik pontosan négy ogzthgyel, harom 8-cal, kétpedig 16-tal.
Hanyféleképpen lehet az a+00-ig terjed egész szamok kdzul 6t kulonlksdkyen tulajdonsagu
szamot kivalasztani?

C. 830. Lord Moneybag igy sz6lt az unokajahoz: ,,Bill,yidj joI' Mindjart itt a karacsony.
Magamhoz vettem egy 300 és 500 font kdzotti dsszetgsgpedig 6 font egész szamu tobbszorosét.
Kapsz bedle 5 fontot 1 fontosokban. Amikor egy-egy fontaadak neked, a nalam maradt 6sszeg
elészor oszthato lesz 5-tel, majd 4-gyel, azutan 3-majd 2-vel, végul csak 1-gyel és 6nmagaval.
Ha megmondod, hany font van nalam, még egy tizesriairkodat.” Mennyi pénzt vett magahoz a
lord?

C. 831. Mennyi azoknak a haromjetjgzamoknak az 6sszege, amelyeknek minden szamjegye
paratlan?

C. 832. Adott a koordinatarendszerben harom pé(g; 1),B(3; 4),C(2; 11). lgazoljuk, hogy az
OB félegyenes felezi a8OC szdget.
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C. 833. Egy négyzet alapu egyenes gula alapéle és magaiss&Q cm. Az oldallapokon szeretnénk
egy vonalat rajzolni az alaplap egyik csucsabdlaplap atellenes csucsaba. Milyen hosszu a
legrovidebb ilyen vonal?

C. 834. Oldjuk meg a kovetkézegyenletet: _1 - _1 = _2 .
Sinx sin2x  sin4x

C. 835. Hany megoldasa van azy + z= 100 egyenletnek a pozitiv egész szamok korében?

C. 836. A Vidamsagok Boltjaban egy csomag szerpeptizazalékkal kerll tobbe, mint egy
csomag konfetti. Ugy is mondhatnank, hogy egy cgpkaamfettiq szazalékkal olcsdbb, mint egy
csomag szerpentip.ésq kuldnbsége 90. Hany csomag szerpentint lehet KEpnsomag konfetti
araert?

C. 837. Legfeljebb hany 18Bnal nagyobb betsszdge lehet egy 2006 oldalt sokszognek?

C. 838. Timar Mihaly nehéz helyzetbe kerilt, mert leko@okincset reft zsakrél a voros félhold.
Annyit tud, hogy a négy zsak kozil a legnehezeldnkd buzaba rejtve ott van a kincs. Harom
mérés soran az derdilt ki, hogy azdetsak a masodikkal egytitt kisebb, a harmadikkalittgy
ugyanakkora, a negyedikkel egytitt pedig nagyobletfipmint a masik két zsak. Melyik zsakban
van a kincs?

C. 839. Egy konvex négyszog harom oldala 1 cm, 4 cm éw 8a@sszU, atléi mélkegesek
egymasra. Mekkora lehet a negyedik oldal?

C. 840. 10 darab bankjegy dsszérteke 5000 Ft. Milyen leagygkidl allhat ez az 6sszeg?

C. 841. Pali, a postas egy hosszu utcabd@sair a paratlan oldalon oda-, majd a paros oldalon
visszafelé kézbesitette a leveleket. Odafelé haainrad ideig allt a postaladaksdd, mint amennyit
visszafelé haladt. Visszafelé negyedannyi ideig @int amennyi ideig odafelé haladt. Végul
kiderult, hogy ugyanannyi ideig tartott mindkét alloh a kézbesités. Hogyan aranylik egymashoz
az ut (allas nélkili) haladasi atlagsebessége sdavissza?

C. 842. Tiznél tobb egységnyi fakockabdl egy nagy, tondiokat épitettiink, majd a nagy kocka
minden lapjat befestettliik. Ezutan kilonvalasztoawsbbitl azokat a kis kockakat, amelyeknek
van befestett lapja. Lehet-e a festett kockak széiaszordse a festetlen kockak szamanak?

C. 843. Az ABCharomszdgbheBAC = 45°. AzAC oldal A-hoz kbzelebbi harmadolépontjat
jeldlje P. Tudjuk, hogyABPL = 15°. Mekkora aACB?

C. 844. Egy henger tengelymetszetének kerilete 90 cmeljehb mekkora lehet a henger
térfogata?

C. 845. Aprilis elsején egy osztalyban az algebrai atédsidkat gyakoroltak matematikadran. A

3 3
feladat szerint egyszésb alakra kellett hozni az(x i 2)3 *y+ X)3
(x+2)"-(y-2)

legjobbja matematikabol) vicces kedvében volt, eaér mondta, hogy ha a nevazem nulla,

akkor ,,egyszdisitsiink™ a harmas kitékkel, vagyis az eredmén‘}(+ ZYY+X _2xty+2 .
X+2-(y—-2) x-y+4

tortet. Agi (aki az osztaly

Dontsik el, hogy j6-e a végeredmény.
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C. 846. Hanyféle sorrendben alkothatnak a 0, 1, 2, 3, 8,¥&zamjegyek néggyel oszthato hétjegy
szamot? (A szam nem kexthet 0-val.)

C. 847. Adjunk meg olyan egyenest, amely az ,,egyiptdraromszog (oldalai: 3, 4, 5) keriletét és
teriletét is felezi.

C. 848. Hatarozzuk meg @ x—2 ++/3-x kifejezés legkisebb és legnagyobb értékét.
C. 849. Mekkora ctgx értéke, ha ctg= sinx?

C. 850. Egy egység oldalu szabalyos hatszoglemezdietpzs bel§ pontjat tikrozzik a hat oldal
felezspontjara. Szamitsuk ki az igy kapott hatszdg tedtile

C. 851. Egy szabalyos pénzérmét 12-szer feldobunk egymaddasas leirjuk a dobasok eredményét.
Hany olyan dobassorozat van, amelyben két fej ngvetkegymast?

C. 852. Oldjuk meg a kovetkézegyenbtlenséget a valdés szamok halmazah=3y x> +3 < 1.

C. 853. A térben egy pontbdl kiindul6é négy félegyenes péémt ugyanakkora, nullatél kilonk®z
szoget zar be. Mekkora ez a sz6g?

C. 854. Igazoljuk, hogy minden pozitiv egészsetén fennall a kbvetkeegyenbség:

P+32+5%+. . +(@2n-1)° _
1+3+5+...+(2n-1)

2n® -1.

C. 855. Sziikséguink van egy 80s szogre, de nincs mas eszkoziink, csak egyapgidaku
papirlapunk. Eiszor félbehajtjuk a téglalapot, azért, hogy lasskegyik kdzépvonalat. Ezutan az
egyik csucsat rahajtjuk a kbzépvonalra, egy szodwzésucsra illeszkédajtasvonal mentén,
ahogyan ezt aabra mutatja. lgazoljuk, hogy az igy kapott trapéz resgydge 690s.

C. 856. Melyek azok az természetes szamok, amelyekfe+321? + 12h + 3 oszthatd 100-zal?

C. 857. Melyek azok ad; d) szamparok, amelyekre az— 8¢ + cx +d = 0 egyenletnek harom,
nem feltétlendl kilonbdy, pozitiv egész gydke van?

C. 858. Egy téglalap ugyanakkora keriilats teriildt, mint egy olyan rombusz, amelynek egyik
szdge 30 Mekkora a téglalap oldalainak aranya?

C. 859. Bizonyitsuk be, hogy barmely haromszdgben:

c® + 2absin(y + 30°) = b? + 2acsin(8 + 30°) = a® + 2bcsin(a + 30°).
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C. 860. Egy 500 embert ériittelmérés soran kiderult, hogy a megkérdezettek-a69ereti az
eper, 71%-a a vanilia, 85%-a csokoladé fagylalfah-e a megkérdezettek k6zott hat olyan ember,
aki mind a haromféle fagylaltot szereti?

C. 861. Egy részleges napfogyatkozasnal, amikor a Holl Map latszélagos atnige
ugyanakkora volt, a maximum pillanataban a holdkgrszéle a napkorong kézéppontjara
illeszkedett. Hany szazalékos volt a napfogyatkezas

C. 862. Adjuk meg azokat ag, y szamparokat, amelyekre teljestl a kbvetkegyenbtlenség:
2k +yl< X + Y.

C. 863. Melyek azok ax, y egész szamok, amelyekre 82— y? = 648 egyertiséq teljesuil?

C. 864. Egy ,,kockas lapra” rajzolt haromszog oldalainaksza2y/10 , 3J5 és 5. Bizonyitsuk be,
hogy legkisebb szdge 46s.

C. 865. Melyik az a szam, amelynek azalapu szamrendszerben felirt alakja 503 naz 2)-alapu
szamrendszerben pedig 305?

C. 866. Az a paraméter mely értékére lesodz 4ax + 5a° — 6a = 0 masodfokl egyenlet két gyoke
a legmesszebbre egymastol?

C. 867. A derékszod koordinatarendszer origéjabdl indulva rajzolunk &iyéttvonalat aAbra
szerint. Minden negyedik szakasz megrajzolasavitdzajutunk ay tengelyhez, ahogyan az abra
mutatja.

/] .
el

Egy hazankban gyartott golydstoll csomagolasard@totuk, hogy az irashossza 8000 méter. Ha
ezzel a tollal megrajzolnank egy 0,5 cm egyiségprdinatarendszerben a megadott 8000 méter
hosszUsagu vonalat, hanyszor érkeznénk vissyaeamelyhez?

C. 868. Adott a sikban négy kulonbépont. A négy pont kozotti hat tavolsag kozul négpolsag
egységnyi, egy pedig 1,2. Mekkora lehet az ismemdihtodik tavolsag?

C. 869. EgyR sugaru gbmbbe irt henger magass%@h Hanyadrésze a henger térfogata a gdmb

térfogatanak?

C. 870. Egy autOkereskédatlagosan napi 7 autét adott el egy bizonyészdkban. A leggyengébb
forgalmu napot figyelmen kivil hagyva, a fennmaradpokon atlagosan értékesitett autok
szama 8. A legésebb napot nem szamitva ez a szam 5. Végll, ha $eggyengébb, sem a
legesebb napot nem vesszik figyelembe, akkor a naam &tl75-nak adodik.

Hany autot adott el a kereskeebben az islszakban?
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X2 y2 ZZ
C. 871. Igazoljuk, hogy ha az + +
(X=y)(x=2) (y=-x(y-2 (z=-x)(z-Y)
van, akkor értéke fuggetlen azy ész valtozok ertekeil.

kifejezés értelmezve

C. 872. Egy 12 cm sugaru negyedkorlapbdl kivagunk az ebgiiarolé sugara folé, mint atner
folé rajzolt felkort. Az igy kapott sikidomba rajzegnagyobb kérnek mekkora a sugara?

C. 873. Milyen valdsx-ek esetén lesz a/2sinx —sinx kifejezés értéke a legnagyobb?

C. 874. Egy 3 m oldalu négyzet alapu Ujsagos pavilobstadrkezete két egymast athatd szabalyos
haromoldald hasab, amelyek egy-egy oldallapja anyezettel esik egybe. (A két hasab
egymashoz képest 9Ral el van forgatva.) Mekkora a 8é¢lilet nagysaga?

C. 875. Egy zsdmle ara 15 Ft, egy kiflié 12 Ft. Mindkétil vasarolunk valamennyit.
a) Fizethetliink-e 500 Ft-ot?

b) Fizethetiink-e 600 Ft-ot?

C. 876. Oldjuk meg a kovetkézegyenletrendszert:

X+y =)+ Xy +Y,

X—y =X — Xy + V-

C. 877. Egy téglalap alaku lapot kettéhajtottunk az atibgntén ugy, hogy a négy csucs egy olyan

hartrapézt hataroz meg, amelynek harom oldala é§yamegyedik oldal hossza pedjg\@ :
Mekkorak az eredeti téglalap oldalai?

C. 878. Egy szabalyos négyoldall gula magassaga kétszzedapél hosszanak. Hanyadrésze a
gulaba beirt kocka térfogata a gula térfogatanAk¥e(rt kocka négy csucsa a gula oldalélein, négy
cslcsa az alaplapon van.)

C. 879. 5000 forinttal a zsebtinkben elindulunk ajandékei@aiarolni. Harom lzletbe tériink be.
Mindegyik Uzletben megtetszik egy ajandéktargy, lgateneg is vesziink, ha futja pénzitkiAz

aruk egymastol fuggetlentl mindharom Uzletb;ervalészimiséggel 1000, 1500 vagy 2000 Ft.

Mekkora az esélye annak, hogy harom ajandéktasiertil vasarolnunk és még pénzink is
marad?

C. 880. Egy hatjegyt szamot ugy lehet harommal szorozni, hogy aZ jelgyét harommal
csokkentjuk és a végére irunk egy harmast. Melyia szam?

2 3
C. 881. Oldjuk meg az(gj = (XTHJ egyenletet.

C. 882. Egy derékszdgharomszdg befogdinak hosszaésb. A derékszdg csucsat az atfogo egy
pontjaval 6sszekétd hosszlsagu szakaszabkefogbdvald szdget zar be. Igazoljuk, hogy

1 cosd sind
_ + .

d a b
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C. 883. Egy valyu, amelynek keresztmetszete szabalyoswsaidg, szindltig van vizzel. A viz
egyotodeét ki akarjuk béle dnteni. Hany fokkal kell ehhez a valyut megdéntegy, hogy a végeit
hatarol6 haromszdgek a sajat, falgges sikjukban mozogjanak?

C. 884. Egy kockadobast nevezziink sikeresnek, ha a debéih legalabb harom. Mi a
valbsziriibb: az, hogy két dobasbdl legalabb egy sikeresy saghogy négy dobasbdl legalabb
kett6?

C. 885. Bankautomatabdl valo pénzfelvétel koltsége ké&thdsevodik 6ssze. Van egy alapdij,
amely fuggetlen a felvett 6sszégtEhhez jarul a felvett 6sszeggel egyenesen asarégz. Mennyi
a koltség 85000 Ft felvétele esetén, ha 40008&ita 221 Ft, 100000 Ft esetén pedig 485 Ft?

C. 886. Egy épulet kullsejének diszitése céljabdl egy naggthnégyzetet festettek a falra.
Megrajzoltak a négyzet korilirt korét és a négyealaira kifelé allitott félkoroket is. A korivek
négy Hold alaki mei hatarolnak. Mekkora a négyzet oldala, ha egyilsgn mes teriilete 1 rf

C. 887. Hany olyan nyolcjegy szam van, amelyben mindefelrduldo szamjegy pontosan
annyiszor szerepel, amennyi a szamjegy érteke@dP&B414434.)

C. 888. A 6 egység @l kocka felszinének és térfogatanak adegama is 216. Adjuk meg az 6sszes
ilyen tulajdonsagu négyzetes oszlopot, vagyis azakaelyeknek az élei egész hosszusaguak,
tovabba a felszin és térfogat te&rama egyedl

C. 889. Az abranfellinézetben lathaté csonkagula alaplapjai téglak, magassaga Valaki a

csonkagula térfogatara a kovetkdzpletet talaltaV = %[(Za +c)b+ (2c+ a)d] .

lgaz-e, hogy a képlet megadja a test térfogatat?

il

C. 890. Melyek azok a természetes szamparok, amelyekazoegyerd a kilonbségik
Otszorosével?

C. 891. Legfeljebb hany oldall lehet az a konvex soksadaglynek beks szogeid = 1°
differenciaju szamtani sorozatot alkotnak?

C. 892. Bizonyitsuk be, hogy ha y, z pozitiv valos szamok égz= 1, akkor nem lehet az

1 y Xz
1+x+xy 1+y+yz 1+z+xz

kifejezések mindegyike nagyob?:-]?-nél.

C. 893. Tizenhat husvéti tojas kozil harom piros. Tizsbggy nagyobb, hatot egy kisebb dobozba
helyeztiink véletlenszéen. Mekkora annak a valos#ggge, hogy mindkét dobozban van piros
tojas?
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C. 894. Egy félgobmb alaku levesestal térfogata 8 liternkig leves tolti meg a talat fele
magassagaig?

C. 895. A képenlathatd abrasorozat egyre tobb sétét szabalyasisndglél készult. A lathato

szabalynak megfeléén elkészitjik az edsn db abrat. Hany sétét haromszoéget hasznaltunk fel
0sszesen?

AL A

C. 896. A koordinata-rendszerben ABC haromszdg csucspontj&i(0; 4),B(3; 0),C(c; 6).
A haromszog tertlete 7. Mekkoragha tudjuk, hogy 0 € < 3?

C. 897. Egy egységnyi oldali rombusz hegyesszodeBany olyan kérvonal van, amedyia
rombusz csucsai egyénfavolsagra vannak? Mekkora a kdrok sugara?

C. 898. Az ABC szabalyos haromszo6g oldalainak hossza 6 cm. Artea@gC csucsabdl kiindulva
egy bogar egyenletesen mozoglazsucs felé 4 mm/s sebességgel. UgyanakBoesicsbol is
elindul egy bogar & csucs felé 3 mm/s sebességgel. Az indulasuktéhisza mennyi id mulva
lesznek egymashoz a legkdzelebb, és mekkora epladg?

C. 899. A v val6s paraméter milyen értéke esetén nincs megmlda

X+y+z=v, X+Vy+z=v, X+y+Vz=V

egyenletrendszernek?

C. 900. Egy kulonb6d szamjegyekdl allé6 haromjegy szam 75%-a ugyanazokbol a
szamjegyekdl all, mint az eredeti, de egyik sem marad a heliglyik ez a szam?

C. 901. Az ABCDtéglalap tertiletd 0OV5 . Jel6ljeP azAB oldal A-hoz kdzelebb és6t6dob
pontjat. Tudjuk, hogy 8D szakasz méteges aAC atléra. Szamitsuk ki a téglalap kertletét.

C. 902. A K kort belul6l érinti a fele akkora sugakikor. Szerkesszunk-ban olyan hart, amely
merleges a két kor kdzéppontjat 0sszékégyenesre, és amelyek-aal alkotott metszéspontjai
harom egyerd részre osztanak.

C. 903. Hatarozzuk meg a/x -2 +24/3-x kifejezés legnagyobb értékét.
C. 904. Mekkorék azn ésp hegyesszogek, ha igaz r4juk a kbvetkegyenletrendszer?
2sin3 = 3sinay,

tgp = 3tgo.

C. 905. Anna felir két tetszés szerinti természetes szameltyek ugyanazokat a szamjegyeket
tartalmazzak, csak kulénb®zorrendben. A nagyobbikbdl kivonja a kisebbet k&lanbséget
megszorozza egy tetdeges természetes szammal. Ezutan a szorzatbdlleigy nullatol
kilénb6d szamjegyet. A megmaradt szamot kozli Bélavalrakid gondolkodas utan kitalalja a
kitorélt szamjegyet. Hogyan?
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C. 906. Egy derékszdggharomszogben az oldalak egy szamtani sorozat esjywdaet elemei.
Hatarozzuk meg az oldalak aranyat. Igazoljuk, hateirt kér sugara a szamtani sorozat
kulénbsége.

C. 907. Az a oldaluABCD, és & oldaliBEFG négyzeteket aabranlathatd médon rajzoltuk
egymas mellé.

D C
(& F

A B E

Fejezzik kia-val ésb-vel azAB, BE, FC ésDG szakaszok felépontjai altal meghatarozott
négyszog terlletét.

C. 908. Egy tiztagu tarsasag moziba ment. Két klloltgirba kaptak 5-5 egymas melletti helyre
sz0l6 jegyet. A tarsasagbol Abel és Bendeguz seemek egymas mellé lIni, Zsuzsi és Aniko
viszont killon akarnak tlni. Hanyféleképpen helyeitietnek el?

C. 909. Egy haromszdg oldalhosszUsagai egész szamok, ledgiiltiik 7, a vele szemben fékv
sz0g mértéke B0Mennyi lehet a haromszog terulete?

C. 910. Egy kor keruletére kilenc egész szamot irunk, geketsszege 90. Bizonyitsuk be, hogy
van négy egymas melletti szam, amelyek 6sszeg&legd0.

C. 911. Melyek azok an pozitiv egész szamok, amelyek esetén 1 ésn’ — 1 is oszthatd 101-
gyel?

C. 912. Van-e olyan derékszédharomszdg, amelyben az oldaklb, c hossza egész szam, ,
c) = 1 és az egyik sulyvonalanak hossza 7,5?

C. 913. Az ABChéromszdgbe irhat6 kor kozépporjaaBC oldalhoz irhatd kor kézéppontia
Mikor lesz aBKCO négyszog deltoid? Mikor lesz téglalap?

C. 914. Egy futballcsapat edfe szerint jatékosai 95%-0s biztonsaggal ragjak beenegyest. Mi
a valoszitisége annak, hogy 6t jatékos kdzul pontosan harbarti?

C. 915. Melyek azok a primszamok, amelyek felirhatok laifv 6sszetett szam dsszegekent?

C. 916. Egy biztositétarsasag bevételei 2006-ban 25%kiaedasai 15%-kal éttek az ebz6 évhez
képest. A tarsasédg nyeresége (bevétel — kiadaskaDwott. Hany sz4zaléka volt 2006-ban a
kiadasok dsszege a bevételeknek?

C. 917. Oldjuk meg a kovetkézegyenletrendszert:

X+2y+3+4v=a,
y+2z+3v+4x=Dh,
zZ+ v+ X+ 4y=c,
V+ 2+ 3y+4z=d,

ahola, b, c, d adott valés szamok.
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C. 918. Egy téglalap oldalainak felégontjait kossik 6ssze a szemkozti csucsokkal. skégpott
nyolc egyenes altal meghatarozott nyolcszog texliianyadrésze az eredeti téglalap tertletének?

C. 919. Egy derékszdgharomszdget atfogdjanak fetemeilegesével egy haromszogre és egy
négyszogre vagtunk. A négyszog atldinak aré(rhya@) : 242 . Mekkorak a derékszdg
haromszog hegyesszdgei?

C. 920. A rétet egyik oldalan egy kb. 50 méteres egyenakaszon egy fal hatarolja. Mehemed
szeretné a teheneit villanypésztorral minél nagyebiilet téglalap alaku részen elkeriteni.
Hogyan teheti ezt meg, ha 44 méter hosszu dréeddlelkezésére, amit

a) méterenként, b) 2 méterenként,
tud a talajhoz rogziteni? Mekkora az elkeritetzeésteriilete az egyes esetekben?

C. 921. A félév vege ditti utolsé matematika dolgozat kiosztasétieh tanar a kovetkéz mondta
Pistinek, aki 4-es és 5-0s kozott allt: ,,16-aatak meg a dolgozatot. Fél osztalyzatokat is adtam.
Az osztalyzatok terjedelme 2, a médusza 4,5, aamgalpedig 4. Az 6sszes ilyen lebstg kozil a
legrosszabb atlagot érte el a csoport. Ha megmaribgyy ezek alapjan kaphattal-e 5-6st a
dolgozatodra, akkor megadom a jelest félévkort'\Wiaszolt Pisti, ha megkapta az 5-6st?

C. 922. Adjuk meg az alabbi egyenlet 6sszes egész meguaicas 12 =y*.

C. 923. Egy hartrapéz parhuzamos oldaat 10,c = 15 hosszuak, koré irhatd korének sugara
10. Mekkorak lehetnek a szarai? Mekkora a teriilete?

C. 924. Egy bizonyos téglatest két parhuzamos élére Kisdiztéglalap alaku atlos sikmetszet

teriilete haromféle lehet; = 60, t, = 44153, t, =12/10. Szamitsuk ki a téglatest felszinét és

térfogatat.

C. 925. Mutassuk meg, hogy azsx—+ y 5+ ngz_ )
y’-1 1-x> X°y“+3

minden olyan helyen, ahol a kifejezés értelmezveasx +y = 1.

kifejezés helyettesitési értéke allando

C. 926. Egy tanteremben 24 lampatestet szereltek fel,ywkehindegyikébe 4-4 izz0 fér el.
Amikor néhany lampaba becsavartak a négy izzoprakiar latszott, hogy a rendelkezésre allé
készlet kevés lesz. A tovabbiakbafitdl harmaséaval, majd csak kettesével, végl egykeséve
tekerték be az izzokat a lampatestekbe. Sajnoss ignaradtak lampak, amelyekbe nem jutott izz6.
Hany izz6 hianyzott, ha kétszer annyi lampéba kexgy-egy izz6, mint ahdnyba négy, és fele
annyi lampaba egyaltalan nem jutott, mint ahanydraniat is csavartak?

2

C. 927. Adott egy derékszdigharomszog. Atfogojat-vel jeldlve teriiletet = % Adjuk meg a

haromszdg szdgeinek pontos értékét.

C. 928. Felirjuk az egész szamokatdl-egy 50-nel oszthatd szamig, majd elhagyjuk kdézulik az
50-nel oszthatékat. Mutassuk meg, hogy a megmaraahok 6sszege négyzetszam.

C. 929. Egy négyzet alapu csonkagula alapéle és mindexétddd. Fedlapjanak éle 2. Legfeljebb
mekkora tavolsagra lehet egymastol a csonkaguleskitspontja?
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